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PHẦN I - ĐẺ BẢI 

GIỚI HẠN DÃY SỐ 


A - LÝ THUYẾT VÀ PHƯƠNG PHÁP 


GIỚI HẠN HỮU HẠN 

GIỚI HAN VÔ CƯC 
• • 

1. Giới hạn đặc biệt: 

lim — = 0 ; lim -^7 = 0 (keZ + ) 

n^+oo n ỉl—>+GC 

lim q n =0 (|q|<l); lim c =c 

ĩl —^+00 Ỉ1 —^+00 

a) Neu lim Un = a, lim v n = b thì 

• lim (u n + v n ) = a + b 

• lim (u n - v n ) = a - b 

• lim (u n .v n ) = a.b 

• lim — = ^- (nếubíO) 

\ b 

b) Neu Un > 0, Vn và lim Un= a 

thì a > 0 và lim = Vã 

c) Nếu |u n 1 < v n , Vn và lim v n = 0 

thì lim Un = 0 

d) Nếu lim Un = a thì 1 i m ịu n 1 = |a 1 

3. Tổng của cấp số nhân lùi vô hạn 

s = Ui+ Uiq + Uiq 2 +... = 1 (|q|<l) 

Q 

1. Giới hạn đặc biệt: 

limVn=+oo Umn k =+00 (k eZ + ) 

lim< 7 n =+00 (q>l) 

2. Định lí: 

a) Nếu 1 i m \u n 1 = +00 thì 1 i m — = 0 

11 u 

n 

u n 

b) Nêu lim Un = a, lim v n = ±00 thì lim— = 0 

% 

c) Neu lim Un = a + 0, lim v n = 0 

1V ,. u í +00 neáa.v n > 0 

thì lim — = J n " 

v n [-00 neá ã.v n < 0 

d) Neu lim Un = +CO, lim v n = a 

... T , \ [+00 neáa> 0 

thì lim(u n .Vn) = < “ " 

[-00 neá a < 0 

* Khi tính giới hạn có một trong các dạng vô 

0 00 

định: , 00 - 00 , O.oo thì phải tìm cách khử 

0 00 

dạng vô định. 


B- BÀI TẬP 


DẠNG 1: TÍNH GIỚI HẠN BẰNG ĐỊNH NGHĨA _ 

Phương pháp: 

• Đe chứng mi nh lim u n = 0 ta chứng mi nh với mọi số a > 0 nhỏ tùy ý luôn tồn tại một số n a sao 
cho \u n \ <a Vn > n a . 

• Đe chứng minh limw n = / ta chứng minh ]im(u n -/) = 0. 

• Đe chứng minh limn n = +00 ta chứng mi nh với mọi số M > 0 lớn tùy ý, luôn tồn tại số tự nhiên 
n M sao cho u n >M \/n > n M . 

• Đe chứng minh limn n = -co ta chứng minh lim(-w n ) = +CO . 

• Một dãy số nếu có giới hạn thì giới hạn đó là duy nhất. 

Câu 1. Chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau: 

A. Nếu lirnln I = + 00 , thì limw„ = + 00 . B. Nếu lim \u „I = + 00 , thì limw„ = - 00 . 

c. Nếu limM„ = 0, thì lim|«„ 1 = 0. D. Nếu lim u = -a, thì lim|«„ \ = a. 

n 7 I n| n 7 I n| 
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Câu 2. Giá trị của lim—!— bằng: 

n + 1 

A.o 


A.o 

Câu 4. Giá trị của lim 
A.o 


A. +CO 

Câu 6. Giá trị của lim 
A. +CO 
Câu 7. Giá trị của lim 
A. +CO 
Câu 8. Giá trị của lim 
A. +00 

Câu 9. Giá trị của lim 
A. +CO 
Câu 10. Giá trị của lim 

A. +CO 


A. +C0 

Câu 12. Giá trị củ; 

A. +C0 

Câu 13. Giá trị của B = lim 

A. +CO 

Câu 14. Giá trị củ; 

A. +C0 

Câu 15. Giá trị của A = lim 

A. +CO 

Câu 16. Giá trị của B = lim 

A. +CO 


B. 1 

c. 2 

D. 3 

1 — (k e N*) bằng: 
n 

B.2 

c. 4 

D. 5 

sin 2 n , ì 
[——— băng: 
n + 2 

B.3 

C.5 

D. 8 

l ( 2 r + 1) bằng: 

B. -00 

c.o 

D. 1 

-—— bằng: 
n 

B. -00 

c.o 

D. 1 

L bằng: 

n + ỉ 

B. —00 

c.o 

D. 1 

cos n + sin n ' 

1 ; băng: 

n +1 

B. -00 

c.o 

D. 1 

']n +1 ' 

L—— băng: 
n + 2 

B. —00 

c.o 

D. 1 

3n 3 + n ' 
n— 7 — băng: 
n 

B. —00 

c.o 

D. 1 

Ĩ 1 y —— bằng: 
fn +1 

B. -00 

c.o 

D. 1 

= lim — bằng: 

n — 2 

B. —00 

c. 2 

D. 1 

2n + 3 , ì 
= lim——— băng: 
n +1 

B. —00 

c.o 

D. 1 

^n 2 +1 > 

= lim——-— băng: 
n + 1 

B. -00 

c.o 

D. 1 


2 4n 1 

băng: 


2 n 
B. —00 

nsinn -3n 2 


n 

B. —00 


bằng: 


c. -3 


D. 1 


D. 1 
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Câu 17. Giá trị của c = lim 

A. +CO 

Câu 18. Giá trị của D = lim 

A. +C0 


1 


n 2 + 


2\fn+l 
B. —00 
4n + ỉ 

'\Ịĩi + 3 H + 2 
B. -00 


bằng: 

bằng: 


Câu 19. Giá trị của lim^- = 0 bằng: 

n ! 

A. +00 B. —00 

Câu 20. Giá trị của lim ỹfã với a > 0 bằng: 

A. +00 B. —00 


c.o 

c.o 

c.o 

c.o 


D. 1 

D. 4 

D. 1 
D. 1 
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DẠNG 2: TÌM GIỚI HẠN CỦA DÃY SỐ DựA VÀO CÁC ĐỊNH LÝ VÀ CÁC 
GIỚI HẠN Cơ BẢN 


Phương pháp: 

• Sử dụng các định lí về giới hạn, biến đổi đưa về các giới hạn cơ bản. 


r / \ 

• Khi tìm lim - • ta thường chia cả tử và mẫu cho n , trong đó k là bậc lớn nhất của tử và 


mẫu. 


g(n) 


• Khi tìm lim ịỊỴĨn) -'^g(n) trong đó lim f(n) = lim g (n) = +00 ta thường tách và sử dụng 

phương pháp nhân lượng liên hơn. 

+ Dùng các hằng đẳng thức: 

(Vã -\[b)(\[ã + Vh) = a-h; {\[ã-\[b)(yíĩ + ỳãb+ síb*) = a-b 

• Dùng định lí kẹp: Nếu |u n I < v n ,Vn và lim v n = 0 thì lim Un = 0 

Khi tính các giới hạn dạng phân thức, ta chú ý một số trường họp sau đây: 

• Neu bậc của tử nhỏ hơn bậc của mẫu thì kết quả của giới hạn đó bằng 0. 

• Neu bậc của từ bằng bậc của mẫu thì kết quả của giới hạn đó bằng tỉ số các hệ số của luỹ thừa 
cao nhất của tử và của mẫu. 

• Neu bậc của tử lớn hơn bậc của mẫu thì kết quả của giới hạn đó là +CO nếu hệ số cao nhất của tử 
và mẫu cùng dấu và kết quả là -00 nếu hệ số cao nhất của tử và mẫu trái dấu. 


Câu 1. Cho dãy số [u n ) với u n = V và < -ì. Chọn giá trị đúng của lim u n trong các số sau: 

4 w 2 


A.Ị. 

4 

Câu 2. Ket quả đúng của lim 
A. 4. 


B. 

2 


í 


5- 


B.5. 


ncos2n 
n 1 +1 


là: 


2/2 +1 

Câu 3. Giá trị của. A = lim bằng: 

l-3n 


A. +CO 

Câu 4. Giá trị của. B = lim 


B. —00 

4n 2 +3n + l , ì 


(3n-l) 2 

A. +C0 B. —00 


băng: 


Câu 5. Ket quả đúng của lim- 


-n 2 + 2n + l 


A. 




V3V+2 

B * “!• 

3 


là 


r 'Xyt _ yt^ 

Câu 6. Giới hạn dãy số (u n ) với u = V—là: 

v n ’ n 4n-5 


c. 0. 


c.^1. 


c.-i. 

2 


D. 1. 


D.i 

4 


D. 1 


D. 1 


D. 

2 
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A. — 00 . 


B. +CO. 


3 

4 


Câu 7. Chọn kết quả đúng của lim 


V 


n 3 -2n +5 
3 + 5 n 


A. 5. 


B. |. 

5 


- 00 . 


Câu 8. Giá trị của A = lim + bằng: 


A. +GO 


3 n 2 - n + 2 
B. —00 


c. — 


Câu 9. Giá trị của B = lim ~ n bằng: 


A. +G0 


n — \Ị 3ỉì +1 
B. —00 


c.o 


(in 2 + l) 4 (n + 2) 9 

Câu 10. Giá trị của c = lim- -2-—-- bă 


A. +GO 


n +1 

B. —00 


bằng: 


c. 16 


rÃ .. n A • , n _ 1™ + 1 — 3/3« 3 + 2 ' 

Câu 11. Giá trị của D = lim : -Ị — -băng: 


A. +00 


V^T+n+2 -n 
B. —00 


c. 


Câu 12. Giá trị của c = lỉm T== — n — bằng: 


1-3/3 

3/2-1 


A. +00 


'\J'2,ĨI + 3 ĨL + 1 + /2 
B. -00 

, 1\3 


^ r _ i: „>-2) 7 (2tt + l) 3 

Câu 13. Giá trị của. F = lim- - -băng: 

(n 2 +2) 5 

A. +00 B. —00 


c.o 


c. 8 


Câu 14. Giá trị của. c = lim 

A. +C0 

..3 

Câu 15. Giá trị của. D = lim 


ft 3 + 1 


n(2n+l) 2 
B. -00 


bằng: 


c. - 


n 3 - 3ft 2 + 2 


n +4 n 3 +1 


bằng: 


A. +GO 

Câu 16. Giá trị của. E = lim 


B. —00 


V 


n 3 + 2n + 1 
n + 2 


bằng: 


A. +C0 


B. -00 

F 3/n 4 -2n + l + 2n ì 
Câu 17. Giá trị của. F = lim—-băng: 

3/3 n 3 +n-n 


c.o 


c.o 


A. +C0 


B. —00 


c. 


3 / 3-1 


D. 0. 


D. +G0. 


D. 1 


D. 


1-V3 


D. 1 


D. 1 


D. 1 

D. 1 

D. 1 

D. 1 

D. 1 

D. 1 
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Câu 18. Cho dãy số u n với u n = (n -l)J T~T~ 

V n + n - 1 

A. -00. B. 0 . 

Câu 19. lim , = bằng : 


. Chọn kết quả đúng của lim u n là: 


a/h 4 + n 2 +1 

A.+oo. B.10. 

Vn+I-4 


Câu 20. Tính giới hạn: lim 
A.l. 

Câu 21. Tính giới hạn: lim 
A.O. 


Vn+7 + n 

B.o. 

l + 3 + 5 + .... + (2n + l) 


c.l . 


C.O. 


c.-l 


3n 2 +4 


B. 


1 


D. + 00 . 


D.— 00 . 


dẰ. 

2 


D.l. 


Câu 22. Chọn kết quả đúng của lim./3 + 


n 2 -1 1 


3 + n 2 2" 


A. 4. 


B. 3. 


c. 2 . 


D. 

2 


Câu 23. Giá trị của D = lim 

bằng: 

A. +C0 

, 2-5" -2 

Câu 24. Ket quả đúng của lim————- là: 


a k n + ... + a l n + a 0 _ Á ,_ 

u (Trong đó k, p là các sô nguyên dương; a k , 


b p n p + ... + ỉ> 1 n + Ễ> 0 
B. -00 


A.-|. 

2 


3"+2.5" 

B. 

50 


ọn-1 _Q 

Câu 25. lim — bằng: 


3.2"+4" 


A. +GO. 


B. — 00 . 
3.2"-3" 


c. Đáp án khác 


c.|. 

2 


c. 0 . 




Câu 26. Giá trị của c = lim 

A. +00 B. -00 


bằng: 


Câu 27. Giá trị đúng của lim(3" -5" Ị là: 
A. —00. B. +00. 

3.2" -3 


Câu 28. Giá trị của. K = lim 


A.-i 

3 

Câu 29. lim ——- bằng : 


3" +1 


A. +C0. 


^ n +1 

B. —00 

B.l . 


bằng: 


c. 2 . 


c. 2 


c.o 


D. 1 


D.-#. 

2 


D. 1. 


D. 1 


D. -2. 


D. 1 


D.-oo. 
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Câu 30. lim^ 
A.o . 


'4" +2 n+l 
3"+4" +2 


bằng : 


B. 


D. +G0 


Câu 31. Giá trị của. c = lim 

A. +GO 


3.3"+4" 

n +1 . /\n +1 


V 3 +4 

B. I 

2 


bằng: 


c.o 


D. 1 


Câu 32. Cho các số thực a,b thỏa |a| < 1;|/?| < I. Tìm giới hạn / = lim 


. 1 + ữ + ữ +... + ữ 


ỉ + b + b 2 +... + b n 


A. +CO 


B. —00 


c. 


\-b 
1 -a 


D. 1 


^ A ,_, Ẵ . ,. a k .n k +a k ^n k 1 + ...+ «!« + «() 

Câu 33. Tính giới hạn của dãy sô A = lim——-— — ---— với a,b„ ^ 0 


b„.n p +b„ ,n p 1 +... + b,n + b, 




p-ì 


1 1 ^0 


A. +00 

B. -00 

c. Đáp án khác 

D. 1 

Câu 34. lim 

[ 2 • nn - ■, 

n sin—--2 n 

\ 

bằng: 




V 5 

/ 



A. +00 . 

B. 0. 

c. - 2 . 

D. -00 

Câu 35. Giá trị của. M = lim| 

\ln 2 +6n -n \ bằng: 



A. +00 

B. —00 

c. 3 

D. 1 

Câu 36. Giá trị của. H = lim Ị 

\Jn 2 +n + ỉ-nj bằng: 



A. +00 

B. —00 

c. — 

D. 1 




2 


Câu 37. Giá trị của B = lim Ị \ 

/2n 2 + 1 -n Ị bằng: 



A. +00 

B. —00 

c.o 

D. 1 

Bài 40. Giá trị của K = lim n Ị 

\ln 2 +l-nj bằng: 



A. +00 

B. —00 

c. — 

D. 1 




2 


Câu 38. Giá trị đúng của lim Ị 

sin 2 -1 -+n 2 +2 j là: 



A. +00 . 

B. —00. 

c. 0 . 

D. 1. 

Câu 39. Giá trị của A = lim Ị \ 

In 2 +6n -n \ bằng: 



A. +00 

B. -00 

c. 3 

D. 1 

Câu 40. Giá trị của B = lim Ị\ 

In 3 +9n 2 -n j bằng: 



A. +00 

B. -00 

c.o 

D. 3 

Câu 41. Giá trị của D = lim 

Ịn 2 +2n-\Jn 3 + 2n 2 j bằng: 


A. +00 

B. —00 

C.Ậ 

D. 1 
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Câu 42. Giá trị của. M = limịịỊĨ-n 2 -8n 3 +2nj bằng: 

A. --t- B. -00 c. 0 

12 

Câu 43. Giá trị của. N = lim ỊVdn 2 + 1 - n 3 + n j bằng: 

A. +G 0 B. -00 c. 0 

Câu 44. Giá trị của. K = lim ịyỊtv’ + n 2 -1 - 3\j4n 2 + n + \ + 5n j bằng: 


A. +CO 


B. —00 


C.4 

12 


Câu 45. Giá trị của. A = ỉimịyỊrr’ + 3n 2 +1 - nj bằng: 

A. +C 0 B. -00 c. 0 

Câu 46. Giá trị đúng của lim yfn ịyỊn +1 - -1 ) 

A. -1. B. 0. 

Câu 47. Giá trị của. H = limn ịịíStrÃ-n - \[Ã n 2 +3 j bằng: 


A. +00 


Câu 50. Giá trị của. A = lim 

A. +00 

Câu 51. Giá trị của. 5 = lim 

A. +00 

Câu 52. Giá trị của. D = lim 

A. +00 


Câu 55. Giá trị của. 7/ = lim(Vn 2 +1 - \ln 2 -1) bằng: 

A. +00 B. -00 c. Đáp án khác 

Câu 56. Tính giới hạn của dãy số u n = 


D. 1 


D. 1 


D. 1 


D. 1 


D. + 00 , 


B. —00 

C.-1 

3 

D. 1 

ị\ln 2 + 2n + 2 + nj bằng: 



B. —00 

c. 2 

D. 1 

! 2 bằng : 



B.l. 

c. + 00 . 

D .-00 

2 n 3 + sin 2n - 1 ' 

1 3 băng: 

n +1 



B. —00 

c. 2 

D. 1 

yfn\ i 

1 1— băng: 

V n + 2n 



B. -00 

c.o 

D. 1 

n + 1 

Ỵ 

bằng: 


n 2 (yj3n 2 + 2 -\j3n 2 -1) 


B. -00 

c — 

^3 

D. 1 

i(\ln 2 + n + ỉ- 2n) bằng: 



B. —00 

c.o 

D. 1 

ìỤn + ỉ + nj bằng: 



B. —00 

c.o 

D. 1 


A. +00 


B. -00 


c. 0 D. 1 

-^jn 2 - V) bằng: 

c. Đáp án khác D. 1 

11 _ 1 _ _ 

2VĨ + V2 3V2 + 2V3 (n + l)Vn+nVn+ĩ ’ 

c. 0 D. 1 
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,. r __ m/ 1 .,., , Ẵ _ (n + l)Vl 3 + 2 3 + ... + 7T 3 

Câu 57. Tính giới hạn của dãy sô u n = - 7 —T—-—- : 

3n + ĨI + 2 

A. +C0 B. -00 c. — 

9 

Câu 58. Tính giới hạn của dãy số u n = (l--^-)(l--Ị r )...(l--Ị r ) trong đó T n 

Tị T, T n 

A. +00 B. —00 c. — 

3 


D. 

n(n + ì) 


1 


2 3 -1 3 3 -1 n 3 -1 
" - 2 3 +1'3 3 + 1 'n 3 +1 * : 

c. - 

3 


Câu 59. Tính giới hạn của dãy số u n = 

A. +CO B. -00 

, " — 1 

Câu 60. Tính giới hạn của dãy sô W K = 2_,———. : 

ỉt=i 2 

A. +00 B. —00 c. 3 

Câu 61. Tính giới hạn của dãy số u n -q + 2 q 1 +... + nq n với ịqị < 1 

A. +CO B. —00 c. - — - T 


n 

Câu 62. Tính giới hạn của dãy s0 «„ = V 

t=1 n +k 

A. +GO B. -00 

Câu 63. Tính giới hạn của dãy số B = lim- 

A. +CO B. -00 

Câu 64. Tính giới hạn của dãy số c = lim Ị\/4 h 2 + n + 1 - 2n j 


n 

n 2 +k 

C.3 

^/n 6 + n +1 - 4 V n 4 + 2n -1 

, o\2 


(2n + 3) 2 

c. 3 


A. +GO 


B. -00 


c. 3 


Câu 65. Tính giới hạn của dãy số D = lim ị\Jn 2 +n + \ - 2<jn' + n 2 - 1 + n j 

„ 1 


A. +00 


B. -00 


Câu 66. Cho dãy số (x n ) xác định bởi x l = ^, x n+ỉ = x 2 n + x n ,Vn > 1 


Đặt s n — -— H-— + — 

Xị + 1 + 1 + 1 

A. +00 B. -00 


1 H- 1 - - —. Tính lim s„. 


A. +CO B. -00 c. 2 

12 k 

Câu 67. Cho dãy (x ) được xác định như sau: X = — + — + ...+ 

* * 2! 3! (ỹt + 1)! 


Tìm limw n với ~+xị + ... + X 20 H . 


D. 1 


D. 1 


D. 1 


D. 


q 


( 1 +*) 


D. 1 


D. — 


D. - 


D. 1 


D. 1 
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A. +CO 


B. —00 


c. 1- 


1 


2012 ! 


Câu 68. Cho dãy số (u n ) được xác định bởi: 


u 0 =2011 


U n + l= U n+-J 

u„ 


1 . Tìm lim- 


A. +GO B. -00 

Câu 69. Cho dãy X > 0 xác định như sau: /(x) = 

A. +GO 

Câu 70. Tìm limw„ biết u. 


c. 3 

Vx+ĩ-1 


. Tìm (0;+oo). 


Ả 

B. —00 

ĨI.\I 1 + 3 + 5 +... + (2 H — 1) 

1 . = — -—7— - 

2n 2 +ì 


A. +GO 


B. —00 

yJx — 2 + 2x — l 


c. 2010 


1 


Câu 71. Tìm limw n biết f(x) = 


x-l 

3m-2 


A. +GO 


B. -00 

Vx + 1-1 


Câu 72. Tìm limw n biết f(x) = 

A. +00 

Câu 73. Tìm limw n biết /(x) = 


khi X * 1 

khi X = 1 

c. 2 

khix > 0 


2x 2 + 3m +1 khi X < 0 


B. -00 

V2X-4 + 3 

X +1 


A. +GO 


,x 2 -2mx + 3m + 2 
B. —00 


c. 2 

khi X > 2 
khi X < 2 
„ 1 


trong đó X ^ 1 . 


D. 1 + 


1 


2012 ! 


D. 1 


D. 1 


D. 1 


D.Ệ 

■ã 


D. 1 


D. 1 


Câu 74, Tìm liiriM biết u„ = V , = 

r-i ./2 , 7 
*=1 yjn +k 

A. +00 B. —00 c. 3 D. 1 

Câu 75, Tìm limw n biết = ^2^2...^ 

A. +00 B. -® uca ^ c. 2 D. 1 

Câu 76. Gọi g(x) ^0, Vx < 2 là dãy số xác định bởi • . Tìm lim /(x) = lim (V2x-4 + 3 ) = 3. 

x->2 + ;t->2 + V / 

_ 4 


A. +00 B. —00 

Câu 77. Cho dãy số A = 


( 

2 

1 3 

2 

( 1 

\ 

2 

V 

+ -V 2 

1 y 1 

+ 


+ *2 

/ 


c. 4 . 

3 

1 


+ -7 X, xị + 3 > 0 được xác định như sau 
2 


<=>*!= x 2 . 
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Đặt x<ị . Tìm <=>X 3 + 2x- 3 \Ỉ3 -2x-4 = 0. 
2 


A. +G0 B. -00 c. _ D. 1 

2 

Câu 78. Cho a,beN* ,(a,b) = l;ne{ab + ỉ,ab + 2,...}. Kíhiệu r là số cặp số (u,v)eN*xN* sao cho 
r 1 

n = au + bv. Tìm lim— = —. 

n ab 

A. -HX> 


B. —00 


c ' 

ab 


D. aẻ>-l 


Câu 79. Cho dãy số có giới hạn (u n ) xác định bởi: 


LI, = — 
1 2 


1 


. Tìm kết quả đúng của lim u n . 


U n + 1 = 


A.o . B.l. 

Câu 80. Tìm giá trị đúng của 5 = V2 
A. >/ 2+1 . B. 2 . 

Câu 81. Tính giới hạn: lim 


2-u t 

c.-l. 

^111 1 ^ 

1 + — H-h — + ... + — h 

t 2 4 8 2" 


n > 1 


C.2V2 . 


11 1 
1.2 2.3 n(n + l) 


A.o 

hạn. 

Câu 82. Tính giới hạn: lim 


B.l. 


11 . 1 
1.3 3.5 n(2n + l) 


2 


A.l. B.o . 

Câu 83. Tính giới hạn: lim 


c.i 

3 


11 1 
1.3 2.4 n(n + 2 ) 


A.|. 

4 


Câu 84. Tính giới hạn: lim 


A.ỊI 

18 


Câu 85. Tính giới hạn: lim 
A. 1. 


B.l 


c.o. 


11 1 

ĨÃ + Z5 + "' + n{n + 3) 

B. 2. 


c. 1. 


\( 1 ì 


1 > 


( 1 w 

1 , 

1- 



1 , 

_l 2 2 J 

V 

3 2 J 


V n ) _ 


B. 

2 


C.Ị. 

4 


D. 


D.i . 

2 


D. Không có giới 


D. 2. 


D.ậ. 

3 


D.1 

2 


D.1 

2 
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GIỚI HẠN HÀM SỐ 


A - LÝ THUYẾT TÓM TẮT 


Giói hạn hữu hạn 

Giới hạn vô cực, giói hạn ở vô cực 

1. Giới hạn đặc biệt: 

lim X = Xq ; lim c = c 

x^x 0 X^X 0 

(c: hằng số) 

2. Định lí: 

a) Nếulim f[x) = L và 1 im g(x) = M 

x->x 0 x ~> x o 

thì: lim [f(x) + g(x)] = L +M 

X^X Q 

lim [f(x)-g[x)] = L -M 

X^X 0 

lim [f(x).g(x)] = L.M 

x->x 0 

1 i m = — (nếu M ^ 0) 

X—>Xq g(x) M 

b) Nếu f(x) > 0 và lim f[x) = L 

x^x 0 

thì L>0và lim ^/f(x)=vr 

x^x 0 

c) Nếu lim f[x) = L thì lim 1 f (x)| = II 1 

X —>Xq X —>Xq 

3. Giới hạn một bên: 

lim f[x) = L <» 

x^x 0 

lim f(x)= lim f(x) = L 

x->x 0 ~ x ~> x 0 + 

1. Giới hạn đặc biệt: 

lim *++»; lim x*=í +e0 "++ 0 

X— >+00 X—>— 00 [-00 neá k leũ 

c 

lim C = C; lim -- = 0 

x^±oo X^±oo ỵk 

..1 ..1 

lim — = -oo; lim — = +00 

x->cr X x->0 + X 

1 1 

lim T - r = lim A = +oo 

X->(T |x| x->0 + |x| 

2. Định lí: 

Nếu lim f(x) = L* Ovà lim g(x) = ±00 thì: 

X^X 0 x->x 0 

í +00 neá L va 0 lim g(x ) cungdaá 

lim f(x)g(x) = \ , x ? x ° . , 

X-Vx -co neá L va0\\m g(x) traùdaá 

[ x ^ x o 

(o neá lim g(x) = ±oo 
f(x) XH>X ° 

lim = < +coneá lim g(x) = 0 vaá. .g(x) > 0 

x->x 0 g(x) 1 x->x 0 

-00 neá lim g[x) = 0 vaá. .g[x) < 0 

l x^x 0 

* Khi tính giới hạn có một trong các dạng vô định: , 

—, 00 - 00, O.oo thì phải tìm cách khử dạng vô định. 

00 


B- BAI TẬP 


DẠNG 1: TÍNH GIỚI HẠN DẠNG BẰNG ĐỊNH NGHĨA HOẶC TẠI MỘT 
ĐIỂM 


Phương pháp: 

+ Sử dụng định nghĩa chuyển giới hạn của hàm số về giới hạn của dãy số. 

+ Neu f(x) là hàm số cho bởi một công thức thì giá trị giới hạn bằng f(x 0 ) 

+ Neu f(x) cho bởi nhiều công thức, khi đó ta sử dụng điều kiện để hàm số có giới hạn ( Giới hạn 
trái bằng giới hạn phải). 

' , X 3 + 2x 2 +1 

Câu 1. Chọn kêt quả đúng trong các kêt quả sau của lim — . - — là: 

X ~V-1 2x +1 

A. - 2 . B. -ị. c. ị. D. 2 . 

2 2 
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Câu 2. lim 


4x 3 -1 


*- > - 2 3x 2 +X + 2 

A-oo. . 


bằng: 


B. 


11 

T 


11 


, X +1 > 

Câu 3. Tìm giới hạn hàm sô lim ' băng định nghĩa. 

X ^ 1 X -2 

Ả. +CO B. -00 c. -2 

Câu 4. Tìm giới hạn hàm số lim(x 3 +1) bằng định nghĩa. 

A. +00 B. —00 c. 9 

\J JC I 3 2 

Câu 5. Tìm giới hạn hàm sô lim-—-— băng định nghĩa. 


D. +C0. 


D. 1 


D. 1 


A. +GO 


*-> l x-l 
B. —00 

x + 3 


Câu 6. Tìm giới hạn hàm số lim 

X — 2 


Ả. +G0 


B. -00 


2x 2 — X +1 


Câu 7. Tìm giới hạn hàm số lim 

*- > - 00 X + 2 


A. +CO 


B. —00 


c. -2 

bằng định nghĩa. 

c. -2 

bằng định nghĩa. 

c. -2 


3x + 2 


Câu 8. Tìm giới hạn hàm số lim : _ 

2x -1 

A. +00 B. —00 

Câu 9. Cho hàm số /(x) = 


bằng định nghĩa. 


c. 5 


D. 


D. 1 


D. 1 


D. 1 


4x 2 -3x 


A. ị. 

9 


(2x-1)(x 3 -2) 

B. —. 


X —>2 


. Chọn kết quả đúng của lim /(x): 

>/5 


c. 


D. 


V2 


' \fx + 4 — 2 ' 

Câu 10. Tìm giới hạn hàm sô lim-—--băng định nghĩa. 


A. +CO 


B 


*->0 

8 


2x 


c. -2 


, 4jc — 3 ' 

Câu 11. Tìm giới hạn hàm sô lim băng định nghĩa. 

*->i + X — 1 


A. +C0 

_ , 3x-l 

Câu 12. Tìm giới hạn hàm sô lim 

-^2 x — 2 


A. +CO 


Câu 13. Tìm giới hạn hàm số lim 

x ~> 1 x-1 


A. +C0 


B. -00 c. -2 

bằng định nghĩa. 

c-z 

B. -00 c. -2 

0„2 , „ o 

bằng định nghĩa. 

X — 1 

B. 5 c. -2 


Câu 14. Tìm giới hạn hàm số lim 

A. +C0 


X +1 


~ 2 (2-x) 4 
B. -00 


bằng định nghĩa. 

c. -2 


D. 1 


D. 1 


D. 1 


D. 1 


D. 1 
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, 3x 2 ì 

Câu 15. Tìm giới hạn hàm sô lim , băng định nghĩa. 

x^+oo 2x +1 

3 

A. +CO B. -00 c. — 

2 

Câu 16. Tìm giới hạn hàm số lim (x 2 + JC-1) bằng định nghĩa. 

A. +00 B. -00 c. -2 

X 2 —4 

Câu 17. Tìm giới hạn hàm số lim , bằng định nghĩa. 

”Wb‘+i)( 2 -*) 

A. +C 0 B. -00 c. 0 


X + 3x + 2 . Ị 


Câu 18. Tìm giới hạn hàm số lim , , 

*“-r \x + ỉ\ 

A. +C0 B. —00 


c.o 

băng định nghĩa. 

c. -2 


, — JC +1 ' 

Câu 19. Tìm giới hạn hàm sô A = lim —-—— băng định nghĩa. 


X +1 


A. +CO 


B. —00 


C.Ị 

2 


r 2 tan X +1 ' 

Câu 20. Tìm giới hạn hàm số B = lim bằng định nghĩa. 


+Í. sin X + ] 
6 


A. +C0 


B. -00 


4^3 + 6 


' ^J~x “1“ 2 — X + 1 ' 

Câu 21. Tìm giới hạn hàm sô c = lim- - —-- băng định nghĩa. 


3x +1 


A. +GO B. —co c. + 1 

_ , ịfĩfỴĨ + i ,ì 

Câu 22. Tìm giới hạn hàm sô D = lim——4-— băng định nghĩa. 


• ( - >1 x-2 


A. +00 


B. —00 


c. -2 


X +1 


Câu 23. Tìm giới hạn hàm số A = lim —-- bằng định nghĩa. 

x^-2 X 1 + X + 4 


A. +00 


B. —00 


T> _sin^ 2x 3 cos X 

Câu 24. Tìm giới hạn hàm sô B = lim — 


tan* 


A. +C0 


B. -00 


bằng định nghĩa. 

, 3^3 9 


4 2 


Câu 25. Tìm giới hạn hàm số c = lim ^/2* +3 bằng định nghĩa. 


X->1 


3x -2 


A. +C0 


B. -00 


c. 


3V3 9 

4 2 

Câu 26. Tìm giới hạn hàm số D = lim y++ ĩ —— bằng định nghĩa. 


X ->1 


fe + l-2 


D. 1 

D. 1 

D. 1 

D. -1 

D. 1 

D. 1 

D. 1 

D. -3 

D. 1 

D. 1 

D. V 2 -V 5 
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Giới hạn - ĐS&GT 11 


A. +CO 


B. —00 

\x 2 -3 khi X > 2 


D. 0 


. Chọn kết quả đúng của lim / (xì: 
x-1 khi x<2 x “ 2 v ’ 


Câu 27. Cho hàm số / (x) = 

A. -1. B. 0. 

Câu 28. Tìm a để hàm số sau có giới hạn khi X —> 2 f(x) = 


c. 1 . D. Không tồn tại. 

X 2 +ax +1 khi X > 2 
2x 2 - X +1 khi X < 2 


A. +00 B. —00 

Câu 29. Tìm a để hàm số sau có giới hạn tại X = 0 /(x) = 

A. +C0 B. -00 C. 

Câu 30. Tìm a để hàm số. /(x) = 

A. +CO B. —00 


C.Ị 

2 


D. 1 


5ax 2 +3x + 2a + l khi x>0 

1 + X + Vx 2 + X + 2 khỉ X < 0 

V2 

2 

5ax 2 +3x + 2a + l khi x>0 
1 + X + Vx 2 + X + 2 khi X < 0 

V2 


Câu 31. Tìm a để hàm số. /(x) = • 
A. +C0 B. -00 


C. 


X 2 +ax+ 1 khi X > 1 
2x 2 - X + 3a khi X < 1 


D. 1 

có giới hạn tại X —> 0 

D. 1 


có giới hạn khi X —> 1 . 


D. 1 


DẠNG 2: TÍNH GIỚI HẠN DẠNG VÔ ĐỊNH ậ 

• _ • _ _ 0 _ 

1. L = lim -^—7 với P(x), Q(x) là các đa thức và P(xo) = Q(xo) = 0 

x ^ x » Q(x ) 

Phân tích cả tử và mâu thành nhân tử và rút gọn. 

Chú Ý : 

+ Neu tam thức bậc hai ax 2 +bx +c có hai nghiệm XpX 2 thì ta luôn có sự phân tích 
ax 2 + bx + c- a(x-x 1 )(x-x 2 ). 

+ a n -b n =(a-b)(a n - 1 +a n - 2 b + ... + ab n ~ 2 +b n ~ l ) 

2. L = lim -^—7 với P(x 0 ) = Q(xo) = 0 và P(x), Q(x) là các biểu thức chứa căn cùng bậc 

x -> x <> Q(x ) 

Sử dụng các hằng đắng thức đế nhân lượng liên hợp ở tử và mẫu. 

Các lương liên hoT>: 

+ (Vã ~4b)(4ã + y[b) = a-b 

+ (ịfã ± ịíbxịịã 2 + ỷ[ãb + ịỊb 2 ) = a -b 

+ (VV-Vh)(Vã ;;:ĩ + Va”" 2 h + ... + Vh ;:r ) = a-h 

3. L = lim với P(x 0 ) = Q(xo) = 0 và P(x) là biêu thức chứa căn không đồng bậc 

x ^ x » Q(x) 
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Giới hạn - ĐS&GT 11 


Giả sử: P(x) = tfu(x) - yjv(x) vôùỉ ^u(x 0 ) = Vv(x 0 ) = a . 

Ta phân tích P(x) = ( 'tịĩĩĩx) -aj +ịa - V' ; (x)). 

Trong nhiều trường họp việc phân tích như trên không đi đến kết quả ta phải phân tích như 

’Ại(x) - yjv(x) = (yju(x) - m(x)) — (Vv(X> - m(x)) , trong đó m{x) —> c. 


sau: 


Câu 1. Chọn kết quả đúng trong các kết quả sau của lim 

^ ^ JC—>— 1 


X 2 + 2x + l 1V _ 
là: 


A. - 00 . 


B. 0. 


-1 2x 3 + 2 

1 


D. + 00 . 


Câu 2. Tìm giới hạn A = lim x —r—Ậ 

X -4x +3 

A. +GO B. -00 

Câu 3. Tìm giới hạn B = lim—— 


A. +00 


B. -00 


. _ .,., ^ . (1 + 3xý - (1 - 4x) 

Câu 4. Tìm giới hạn c = lim-—-—- 

,^■0 X 


A. +CO 


B. —00 


, x — X 

Câu 5. Cho hàm số f ịx)= , . Giá trị đúng của lim f(x) là: 

' ’ PT- 9 ' ' 


c.| 

2 


C.-Ỉ 

6 


x->3 + 


A. - 00 . . B. 0.. 

nA „ rriv • / ■ 1 (l + x)(l + 2x)(l + 3x)-l 

Câu 6. Tìm giới hạn D = lim-—- : 

,^■0 X 


c. Vó.. 


A. +GO 


B. —00 


D. 1 


D. 1 


D. 25 


D. +CO. 


D. 6 


.. x n -l 

Câu 7. Tìm giới hạn A = lim——ý (m, n e N*) 


A. +GO 


xAo x m -ỉ 
B. -00 


C.+ 

m 


-v/l +/ 71 - 1 

Câu 8. Tìm giới hạn B = lim—-——- ( n E N*, a + 0) : 

w X—>0 ỵ 


A. +00 


Jt->0 


A. +00 


D . m-n 


B. -00 

c. — 

D. 1- — 


n 

a 

ỹ/l + ax-l 

1 7 — với ab* 0 

> Vl + foc-l 



B. —00 

am 

bn 

.. . am 
D. 1 + +— 
bn 

Vl + ax%Jỉ + /3xyjỉ + ỴX 

— với aBv * 0. : 
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ST&BS: Th.s Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A 


c.B=Ị-Ị+4 

4 3 2 


Giới hạn - ĐS&GT 11 


A. +CO 

Câu 10. Tìm giới hạn A - 

A. +CO 

Câu 11. Tìm giới hạn B - 

A. +CO 

Câu 12. Tìm giới hạn c 

A. +CO 

Câu 13. Tìm giới hạn D 

A. +00 

Câu 14. Tìm giới hạn E 

A. +CO 

Câu 15. Tìm giới hạn F 

A. +CO 

Câu 16. Tìm giới hạn M 

A. +CO 

Câu 17. Tìm giới hạn N 

A. +00 

Câu 18, Tìm giới hạn G - 

A. +CO 

Câu 19. Tìm giới hạn V 

A. +CO 


B. —00 

2x 2 -5x + 2 

: lim---—-— 

x-3x-2 

B. —00 

x 4 -3x + 2 
Tim————- : 
X +2x-3 

B. —00 


\Ỉ2x + 3 -X 
lim————— 
*-> 3 X — 4x + 3 

B. -00 


y/x + ĩ-1 
= lim-7=^— : 
^°V2x + l -1 

B. -00 


c.i 

3 


c.i 

5 


C.-1 

3 


d. b= Ị + 4 + + 

4 3 2 


D. 1 


D. 1 


D. 1 


D. 1 


ỷ/ĩx-ĩ - y/xl-2 
■ lim—- 

^ V2x + 2-2 
B. —00 


-8 


27 


lim 

x ->0 


^/(2x + l)(3x + l)(4x + l)-l _ 

X 


D. 1 


B. -00 


D. 1 


Vl + 4x -3jl + 6x 
lim- —5 - 

x-»0 ỵ z 

B. —00 

^l + ax-SỈl + bx 


= lim 

jt-»0 


X 


lim 


B. -00 

^l + ax^l + fot-l 


B. —00 


(l + mx)"-(l + nx)" 


x-aO 


B. —00 


c.i 

3 


a b 


m n 


a b 


m n 


c. 


mn 


( n-m ) 


D.o 


„ a ' b 
D. — + — 
m n 


„ a , ồ 
D. — + — 
m n 


D. 


mn 


(n + m) 
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Giới hạn - ĐS&GT 11 


Câu 20. Tìm giới hạn K = lim 


A. +00 


Câu 21. Tìm giới hạn L = lim 

A. +CO 

Câu 22. Tìm giới hạn A 


ịl-yfx'jịl-yfxy..ịl-tfx'} 

(i-*r : 

B. -00 c. — 

n\ 

ỊVi+x 2 +xì -ỊV1+* 2 — xì 

im------— : 

X 


B. -00 
2x 2 -5x + 2 

= lim 


A. +00 


*->2 X 3 - 8 

B. -00 


Câu 23. Tìm giới hạn B = lim 2%— 4r~ ~~r 

X 3 + 2x- 3 

A. +G0 B. -00 

Câu 24. Tìm giới hạn c = lim ^ 3 Ậ 

X 2 -4x +3 

A. +00 B. —00 

Câu 25. Tìm giới hạn D = lim — 7 ==— 

V2X + 1-1 


A. +00 


c. 2 n 


C.-I 

5 


Câu 26. Tìm giới hạn F = lim 


B. -00 

. ĩl(2x + l)(3x + l)(4x +1) -1 

1 m ’ _ • 


C.I 

3 


jt-»0 


X 


A. +00 


B. —00 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 


/,r rp , Vl + 4x — Ẳ/l + 6x 

Câu 27. Tìm giới hạn M = lim- ———— - 

x ^° 1 - cos 3x 


A. +00 

Câu 28. Tìm giới hạn N = lim 


B. -00 

y/l + ax — y/l + bx 


* _>0 Vl + X - 1 
A. +00 B. -00 


(l + mx)"-(l + nx) m 

Câu 29. Tìm giới hạn y = lim-— . =2 — \ ’ : 

yíỉ+2x-ịìĩ+3x 


x^o 


A. +00 


B. —00 


2(an-bm) 


mn 


2(an-bm) 


mn 


D.o 


D.o 


D. mn(i 


Muafìle Word liên hệ: 0978064165 - Emaỉl: dangvừtdong.bacgiang.vn@gmaịLcom 
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Website: https://toanmath.com/ 


-m) 


Trang 21 






























ST&BS: Th.s Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A 


Giới hạn - ĐS&GT 11 


(i-V^)(i-^)...(i-^) 

Câu 30. Tìm giới hạn K = lim-- — - 2—1 - L ; 

(l-x 2 )" -1 


A. +GO 


Câu 31. Tìm giới hạn A = lim 

x—>0 


B. -00 

y[Ãx + ĩ-ị/ĩx + ĩ 


X 


A. +CO 


B. —00 


C.Ị 

n\ 


Câu 32. Tìm giới hạn B = lim —— : 

+X+3-2 


A. +CO 


B. —00 


c * 

3 


22 u n _ 1; ịf2x~+3 + ỷj2 + 3x 

Câu 32 Tìm giới hạn c = lim- , - 

Vx+2-l 


A. +00 


B. -00 


Câu 34. Tìm giới hạn D = lim — ^ r X + \ ■ 

*-** X - \Ỉ3x + 2 


A. +GO 


B. —00 


T v ... 1 . Vl + 2x — y/l + 3x 

Câu 35. Tìm giới hạn A = lim 


A. +00 


X—»0 ỵ z 

B. -00 

V5 + 4x -ẳ/ỹ + 6x 


Câu 36. Tìm giới hạn B = lim 3 2 


A. +G0 


X + X — X — 1 

B. -00 


c * 

3 


c.i 

2 


D.o 


D.o 



D. 3 


D. 1 


D.o 


D. -1 
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Giới hạn - ĐS&GT 11 


DẠNG 3: TÍNH GIỚI HẠN DẠNG VÔ ĐỊNH - 

00 


Phương pháp: 

P(x^) 00 

L = lim ' trong đó P(x), <2(x) —» 00 , dạng này ta còn gọi là dạng vô định — . 

Q(x) ’ 00 

với P(x), Q(x) là các đa thức hoặc các biểu thức chứa căn. 

- Neu P(x), Q(x) là các đa thức thì chia cả tử và mẫu cho luỹ thừa cao nhất của X. 

- Neu P(x), Q(x) có chứa căn thì có thể chia cả tử và mẫu cho luỹ thừa cao nhất của X hoặc nhân 
lượng liên hợp. 

Tưcmg tự như cách khử dạng vô định ở dãy số. Ta cần tìm cách đưa về các giới hạn: 

+ lim x 2k = +00 ; lim x 2k+i = +00 (-oo). 

X—»+00 X —»+00 

(x—»—oo) (x—»—oo) 

+ lim -— = 0 (n > 0; k ^ 0) . 

X —»+00 ỵ 11 

(x-»-oo) 

k 

+ lim f(x) = +00 (— oo) <=> lim =0 (k ^ 0) . 

*->*<> x^x 0 f(x) 


Câu 1. lim - bằng: 

x ->°° 3x + 2 


Ả. 0 . 


B. 1. 


D. +C0. 


X 4 +7 


Câu 2. Giá trị đúng của lim , 

* X 4 +1 


là: 


A. -1. 


B. 1.. 


c. 7 .. 


~ rp. ... , 2x-\Ỉ3x 2 + 2 

Câu 3. Tìm giới hạn c = lim- . 

5x + \Jx 2 +ỉ 

A. +00 B. -00 


Câu 4. lim ——Ậ bằng: 


2-V3 


• ( - >o0 3-x 2 

A. -2. 

Câu 5. Cho hàm số f(x) =, 
1 


Câu 6. lim J== bằng: 

^-°°V2jc 2 +3 


B. ~\- 
3 


x 2 +l 


2x 4 + X 2 - 3 

V2 


B 


A. - 


3 V 2 


B. 


V 2 


C.Ị. 

3 


. Chọn kết quả đúng của lim f(x ): 

x ^+00 

c. 0. 

,, 3V2 


Câu 7. Tìm giới hạn D = lỉm 


ẳ/ĩ 


+ X 4 + X 6 


'-"Vl + * 3 +X 4 


D. +G0. 


D. 0 


D. 2. 


D. +G0. 


D. 
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Giới hạn - ĐS&GT 11 


A. +00 B. —00 c. — D 

3 

' / \ / x-1 

Câu 8. Cho hàm số f(x) = (x + 2), —— —Chọn kết quả đúng của lim / (x) : 

\x‘ +x +1 

A. 0. B. —. c. 1. B 


A. 0. 

Câu 9. lim — , , A + ^ bằng: 


X->1 + 2x — 1 


A. 3. 


B. 

2 


c. 1. 


D 


X 4 + 8x 


Câu 10. Chọn kết quả đúng trong các kết quả sau của lim 

*- >+o ° X + 2x +X + 2 


là: 


A.-ụ. *.ụ. 

5 5 

Câu 12. Tìm giới hạn E = lim (Vx 2 -x + 1 - x) : 

^ * X —>+00 


24 


1 


c. T 

2 


D 


D 


c. - 


B 


A. +GO B. -00 

Câu 13. Tìm giới hạn F = lim x(>/4x 2 +1 - x) : 

^ X —>—00 

A. +00 B. —00 

3 

Câu 14. Chọn kết quả đúng trong các kết quả sau của lim (4x 5 - 3x 3 + X +1) là: 
TI BO C.4. D 

Câu 15. Chọn kết quả đúng trong các kết quả sau của lim V* 4 -X 3 + x 2 -X là: 


X-»+oo 

c. 1. 


c * 

3 


A. —00 . B. 0 . 

Câu 16. Tìm giới hạn B = lim [x- Vx 2 + x + l) : 

^ x->-< 00 \ / 

A. +G 0 B. -00 

Câu 17. Tìm giới hạn M = lim (a/x 2 +3x + l - V-T 2 -x + 1) : 

X —>±00 

A. +00 B. —00 c. — 

3 

Câu 18. Tìm giới hạn N = lim (ị[sx 3 + 2x - 2x) : 

4 

A. +00 B. —00 c. — 

3 

Câu 19. Tìm giới hạn H = lim ( ịỊ] 6x 4 + 3jc +1 - Vĩx 2 + 2 ) : 

^ x ->+00 \ / 

4 

A. +00 B. —00 c. — 

3 

Câu 20. Tìm giới hạn K = lim (Vx 2 + 1 + Vx 2 -X - 2x) : 

w x->+00 \ / 


B 


B 


B 


B 


D 


1 

'. Không tồn tại. 

! . + 00 . 

24 

T • 

5 

.0 

.0 

! . + 00 . 

+ 00 . 

.0 

Đáp án khác 

.0 

.0 
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A. +CO 


Câu 21. Tìm giới hạn A = lim 


B. —00 
3x 2 + 5x + l 


A. +00 


*- >+o0 2x 2 + X +1 
B. -00 


c.| 

2 


Câu 22. Tìm giới hạn B = lim , a ° X m + ' + ^" i* + ^n (a ữ b ữ ^ 0) : 


A. +CO 


b 0 x m +... + b m _ịX + b i 

B. —00 


c. ị 

3 


., r ~~ rpv • , . _ .. +1 —yịĩx 2 + X + 1 

Câu 23. Tìm giới hạn A = lim — 


^4x 4 + 2 


A. +GO 


B. —00 

Câu 24. Tìm giới hạn B = lim X ^ X Ị +1—2x + l 

V 2x 3 -2+1 


c. - 


^/3 + V2 

>/2 


A. +G0 


B. -00 


c. ị 

3 


(2x + l) 3 (x+2) 4 

Câu 25.Tìm giới hạn A = lim 


A. +C0 

Câu 26. Tìm giới hạn B - 

A. +GO 

Câu 27. Tìm giới hạn c 

A. +00 


■* ' • • (3 — 2.v) 7 

B. -00 

\l~4x 2 -3x + 4 — 2x 
■■ lim- . - 

Vx 2 +x + l-x 

B. —00 

t . 2x + \jĩx + 2 
: lim- . : 

5x-sjx 2 +1 
B. -00 


16 


c. 2 


2 + V 3 


Câu 28. Tìm giới hạn D = lim + A ' + — 

"Vl + ^+x 4 


A. +00 


B. -00 


Câu 29. Tìm giới hạn A = lim (Vx 2 + X + 1 - a/ 2x 3 + X - 1) : 

^ X — ^+00 \ / 


A. +GO 


B. —00 


Câu 30.Tìm giới hạn c = lim I V 4x z + X +1 - 2x 

X—^+00 


ì- 


A. +G0 


B. -00 


D.o 


D.o 


D. Đáp án khác 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 


D. -1 


D.o 


D.o 
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Câu 31. Tìm giới hạn D = lim ( ẳ/x 3 + x 2 +1 + Vx 2 + X + 1 ) : 

A. +00 B. —00 c. 

C áu 32. Tìm giới hạn A = lim (\/x 2 + X + 1 - 2^x 2 -X + X) : 

3 

A. +G0 B. -00 c. — 

2 

Câu 33.Tìm giới hạn B = lim x(Vx 2 + 2x - 2-v/x 2 +x + x) : 

^ X — ^+00 


A. +GO 


B. —00 

íỉ n x" +... + a„ ,x + a„ 


C.-Ị 

4 


Câu 34. Tìm giới hạn A = lim .— ' 7" , ( a 0 b 0 + 0) : 

X ^b ữ x m + ... + b m _ í x + b m 


A. +00 


B. -00 


r-A.. le TV • - t_D _ V 4x 2 + X + \/8x 3 +X-1 

Câu 35. Tìm giới hạn 5 = lim —— 


•\/x 4 +3 


A. +C0 


B. -00 


Câu 36. Tìm giới hạn c = lim ^4* 7 ~ị=^— — 

Vx 2 +1-X 

A. +G0 B. -00 

^ +1 + 2x +1 


Câu 37. Tìm giới hạn D = lim 

* X-»+oc 

A. +00 


2x 3 + X +1 + X 
B. -00 


c 4 

3 


Câu 38. Chọn kết quả đúng trong các kết quả sau của lim X 2 cos — là: 

x->° nx 


A. Không tồn tại. B. 0 . 


c. 1. 


D.o 


D.o 


D.o 


D. Đáp án khác 


D. 4 


D.o 


D.o 


D. +CO. 
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DẠNG 4: GIỚI HẠN Mộ BÊN VÀ CÁC DẠNG VÔ ĐỊNH KHÁC 


Phương pháp: 

1. Giói hạn một bên : Áp dụng định lý giới hạn của một tích và một thương.. 

2. Dạng 00 - oo: Giới hạn này thường có chứa căn 

Ta thường sử dụng phương pháp nhân lượng liên hợp của tử và mẫu, Sau đó tìm cách biến đổi đưa 

X 00 

vê dạng —. 

00 

3. Dạng O.oo: 

Ta cũng thường sử dụng các phương pháp như các dạng ở trên. 


Câu 1. Chọn kết quả đúng của lim 

^ X—>0 


J_2_ 

—2 3 ~ 

vx X J 


A. -00. 

B. 0 . 

c. +00. 

D. Không tồn tại. 

/ 3 2 

Câu 2. lim 1 ==— ~ —bằng: 

^ĩ + Vx-1 + l-x 



A. -1. 

B. 0 . 

c. 1 . 

D. +00 . 

Câu 3. lim — , X + ^ bằng: 




A. -00. 

B.-l. 

c. 1 . 

D. +00. 

Câu 4. Giá tri đúng của lim 

|x—3| 




c. 1. 


^ r . 9 A — Dị 

Câu 4. Giá tri đúng của lim ——ụ 

x ^ 3 X-3 

A. Không tồn tại. B. 0 . 

Câu 5. Tìm giới hạn A= lim ị\]x 2 -x + l-x) : 

A. +00 B. -00 c. - — 

2 

Câu 6. Tìm giới hạn B = lim ịlx + \Ịax 2 - x +1) : 

A. +00 B. —00 c. — 

4 

Câu 7. Cho hàm số /(x) = 1 -ỉ— . Chọn kết quả đúng của lim f ịx): 

X -1 X -1 ■ *->i + 

2 2 

A. - 00 . B. c . ị . 

3 3 

Câu 8. Tìm giới hạn c = lim [mx + a l )(x + a 2 )...(x + a ) -x] : 

w X — >-+00 ” ; 


A. +00 B. —00 

Câu 9. Tìm giới hạn A = lim (Vx 2 -x + 1 - x) : 

A. +C0 B. -00 

Câu 10. Tìm giới hạn B = lim x(a/4x 2 +1 - x) : 
A. +00 B. —00 


Q ữ l +a 2 + -" +a « 


1 


c. — -7 
2 


D. +G0. 


D. 0 


D. 0 


D. +CO. 


p OỊ+«2 + — + a « 


2n 


D. 0 


D. 0 


Muafìle Word liên hệ: 0978064165 - Emaỉl: dangvừtdong.bacgiang.vn@gmaịLcom 
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Website: https://toanmath.com/ 


Trang 27 






















ST&BS: Th.s Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A 


Giới hạn - ĐS&GT 11 


Câu 11 . Tìm giới hạn c = lim (Vx 2 -x + 1 - V* 2 + X + 1) : 

X —>±00 

A. +C0 B. -00 c. — 

4 

Câu 12. Tìm giới hạn D = lim (\/8x 3 + 2x - 2x) : 

w X—>+00 

A. +C0 B. —00 c. — 

4 

Câu 13. Tìm giới hạn E = lim (-\/l6x 4 +3x + l - VÃr 3 + 2) : 

A. +00 B. —00 c. — 

4 

Câu 14, Tìm giới hạn F = lim (x - a/i - X 3 ) : 

X —>—00 

A. +G0 B. -00 c. — 

4 


D. Đáp án khác 


D. 0 


D. 0 


D. 0 
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DẠNG 5 : GIỚI HẠN LƯỢNG GIÁC 


Phương pháp: 

Ta sử dụng các công thức lượng giác biến đổi về các dạng sau: 


sinx X . . tanx X 

• lim— = lim—— = 1, từ đây suy ra lim = lim—-— = 1. 

*->0 X *->0 sin X X x ~>° tan X 

_ NT X 1- X i;_ sinn(x) tann(x) 

• Nêu lim «(x) = 0 => lim ——-— = 1 và lim ——-— = 1 . 

X—»x 0 X—»x 0 


x -> x 0 n(x) 


x ~ >x o u(x) 


Câu 1. Tìm giới hạn A = lim-— c ° sax : 

*-*õ X 2 

A. +G0 B. -00 

~ ^_., , ,• 1 + sinmx-cosmx 

Câu 2. Tìm giới hạn A = lim-- 7 ————- 

x ^° 1 + sin nx - cos nx 


A. +CO 


B. —00 

1 - cos X. cos 2x. cos 3x 


Câu 3. Tìm giới hạn B = lim 

x^o x - 

A. +G0 B. -00 

Câu 4.Tìm giới hạn A = lim -— C0S ^ X : 

X — >0 _ . òx 


A. +00 


2 sin — 
2 

B. —00 


c.£ 

2 


c.™ 

n 


c. 3 


c. 1 


D. 0 


D. 0 


D. 0 


D. 0 


^_ D_,- cos2x-cos3x 

Câu 5. Tìm giới hạn B = lim - ———— 

x ^° x(sin 3x - sin 4x) 


A. +CO 


B. —00 


Câu 6. Tìm giới hạn c = lim— tan = : 

* _>0 l-ycos2x 

A. +00 B. —00 

.. _ X 2 

Câu 7. Tìm giới hạn D = lim ,- - : 

* _>0 vl + xsin3x -cos 2x 

A. +C0 B. -00 

Câu 8.Tìm giới hạn A = lim. ———————^ : 

sin(7Z\í'') 

A. +G0 B. -00 

71 

Câu 9. Tìm giới hạn B = lim (- 7 - - x) tan X : 


A. +C0 


£ 2 


B. —00 


c. 6 


c.l 

2 


C.1 

m 


c.ị 

2 


D. 0 


D. 0 


D. 0 


D. 0 


D. 1 
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Câu 10. Tìm giới hạn c = limx“ sin— (a > 0) : 

*->° X 

A. +CO B. -00 


Câu 11, Tìm giới hạn D= lim (sin xjx+\ - sin yfx) : 

w X—»+00 


A. +GO B. -00 

r, A „ n - .Ai. 4 cos3x-cos4x 

Câu 12. Tìm giới hạn A = lim-—— - : 

cos5x-cos6x 

A. +GO B. —00 

rẴii n r ™ , D _ 1: 1-^72^ 

Câu 13. Tìm giới hạn B = lim-—- : 

x ~>° sin 3x 

A. +CO B. -00 


Câu 14.Tìm giới hạn c = lim 


sin 2 2x 


* _>0 ịj cos X ■ 


■V 


cosx 


A. +G0 


B. —00 

Câu 15.Tìm giới hạn D = lim Slt1 v 

x ^° sin 3x 


A. +G0 


B. 


-00 


l-sin(^cosx) 


Câu ló.Tìm giới hạn E = lim-———— 

sin(tan x) 


A. +G0 


B. -00 


1 - ^_., r _ .. 3sinx + 2cosx 

Câu 17. Tìm giới hạn F = lim — r — - J =— : 

* _>+ ' x> yjx + ì + fx 


A. +G0 


B. -00 

\fcõsãx -ã/cos bx 


Câu 18. Tìm giới hạn H = lim 

*-»° sin X 


A. +G0 


B. -00 


Câu 19.Tìm giới hạn M = lim -— ^ C0S — 


A. +G0 


Câu 20.Tìm giới hạn A = lim 


x—>0 x z 

B. -00 

cos3x-cos4x 


A. -Ị-GO 


cos5x-cos6x 
B. —00 


c. 


5 

2 


c. 


5 

2 


c. 


2_ 

11 


c. 


4 

9 


c. -96 


c. 


16 

81 



2 


Q b a 
2 n 2m 


c. 


a 

2n 


c. 


2_ 

11 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 
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, D _1 - \ỉĩ+2sm2x 
Câu 21 Tìm giới hạn B = lim-—- 

x ~>° sin 3x 


Ả. +C0 


B. -00 


sin 2 2x 


Câu 22. Tìm giới hạn c = lim —— ì : 

vcos X - ị/ cos X 

A. +00 B. —00 

Câu 23. Tìm giới hạn D = lim Slĩl 4 — • 


A. +GO 


x ^° sin 3x 
B. —00 


l-sin(^cosx) 

Câu 24. Tìm giới hạn E = lim-—=——— : 

x ^° sin(tan x) 

A. +G0 B. -00 

'ts Tì™ . 77 _ 1- 3sinx + 2cosx 

Câu 25 Tìm giới hạn F = lim — r— — —ị=— : 

fx + ỉ + yjx 


A. +G0 


Câu 26. Tìm giới hạn H = lim 

x ->0 


B. -00 

\fcõsãx -\fcosbx 


sin X 


A. +00 


B. -00 


r , r r . , . , . , .. ị/l + 3x — yịỉ + 2x 

Câu 27. Tìm giới hạn M = lim- 


A. +G0 


*->° l-cos2x 
B. —00 


3x-5sin2x + cos 2 X , i 
Câu 28. lim-T—-băng: 


x -»+00 

A. —00. 


X +2 


B. 0. 


c. 


4 

9 


c. -96 


c. 


16 

81 


c. 1 


C.4 

2 


c b a 
2 n 2 m 


c. 


1 

4 


c. 3 . 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 


D. +GO. 
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HÀM SỐ LIÊN TỤC 


A - LÝ THUYẾT VÀ PHƯƠNG PHÁP 


1. Hàm số liên tục tại một điểm: y = f(x) liên tục tại Xo <=> lim / (x) = / (x 0 ) 

• Để xét tính liên tục của hàm số y = f(x) tại điểm Xo ta thực hiện các bước: 

BI: Tính f(x 0 ). 

B2: Tính lim / (x) (trong nhiều trường hợp ta cần tính lim / (x), lim / (x) ) 

X >x 0 X —>Xq X — }Xq 

B3: So sánh lim / (x) với f(x 0 ) và rút ra kết luận. 

2. Hàm số liên tục trên một khoảng: y = f(x) liên tục tại mọi điểm thuộc khoảng đó. 

3. Hàm số liên tục trên một đoạn [a; b] : y = f(x) liên tục trên (a; b) và 


ỉim f(x) = f(a), lim f(x) = f(b) 

x^a x^b 

• Hàm số đa thức liên tục trên R. 

• Hàm số phân thức, các hàm số lượng giác liên tục trên từng khoảng xác định của chúng. 
Giả sử y = f(x), y = g(x) liên tục tại điểm x 0 . Khi đó: 

• Các hàm số y = f(x) + g(x), y = f(x) - g(x), y = f(x).g(x) hên tục tại Xo. 


• Hàm số y = 


/(*) 

g(x) 


liên tục tại x 0 nếu g(x 0 ) ^ 0. 


4. Nếu y = f(x) liên tục trên [a; b] và f(a). f(b)< 0 thì tồn tại ít nhất một số c e (a; b): f(c) = 0. 

Nói cách khác: Nếu y = f(x) liên tục trên [a; b] và f(a). f(b)< 0 thì phương trình f(x) = 0 có ít nhất một nghiệm CG (a; b). 
Mở rộng: Nếu y = f(x) liên tục trên [a; b]. Đặt m = min / (x), M = max f (x) . Khi đó với mọi T G (m; M) luôn tồn 

[a\b] [a\b] 

tại ít nhất một số c G (a; b): f(c) = T. 


B- BÀI TẬP 

DẠNG 1: TÍNH LIÊN TỤC CỦA HÀM SỐ TẠI MỘT ĐIỂM 


Phương pháp: 

• Tìm giới hạn của hàm số y = f(x ) khi X— »x 0 và tính f(x 0 ) 

• Nếu tồn tại lim / (x) thì ta so sánh lim / (x) với / (a 0 ) . 

chúT ' “ 

1. Neu hàm số liên tục tại x 0 thì trước hết hàm số phải xác định tại điểm đó 

2. lim f(x) = / <=> lim f(x) = lim f{x ) = / . 

X >x 0 X — X —>Xq 

ịf(x) khix^x 0 

3. Hàm sô y = c liên tục tại x = x 0 lim / (x) = k. 

khi x = x 0 ' x ~> x 0 

, ị fi(x) khi X > x 0 

4. Hàm sô / (x) = 1 liên tục tại điêm X = x 0 khi và chỉ khi 

ự 2 (x) khi x<x 0 

lim /; (x) = lim / 2 (x) = /; (x 0 ). 


Chứ ý; 
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, f/(x) khix^Xo 

• Hàm sô V = ị _ _, liên tục tại A' = x n khi và chỉ khi 

ịk khi X = Xq 0 

lim /(x) = k. 

, f/(x) khix>x 0 

• Hàm sô V = < _ _ . liên tục tại A' = x n khi và chỉ khi 

[g(x) khi X < x 0 0 

lim f(x) = lim g(x). 

■X—».Xo .X—».Xo 


D. ±3 


x 2 ~ỉ 

Câu 1. Cho hàm số /(*) = -—- và /(2) = m 2 - 2 với x^2. Giá trị của mâể f (x) liên tục tại x-2 là: 

A. Vã. B. -Vã. c. ±Vã. 

Câu 2 Cho hàm số / (-V) = \/.v' — 4 . Chọn câu đúng trong các câu sau: 

(I) / (x) liên tục tại x = 2. 

(II) / (x) gián đoạn tại x = 2. 

(III) / (x) liên tục trên đoạn [—2; 2]. 

A. Chỉ (/) và (///). B. Chỉ (/). c. Chỉ (//). 

(///) 


D. Chỉ (//) và 


Câu 3 Cho hàm số / (x) = 


A. Vã. 


X 2 +1 


V X 3 - X + 6 

h + V 3 
B. -Vã. 


X ^ 3; X ^ 2 


X = 3; b e 


. Tìm b để / (x) hên tục tại X = 3. 


c. 


2V3 


D. 


2V3 


^ '\j~jc _ 1 ■? , 

Câu 4. Cho hàm số / (x) = ————. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

x-ỉ 

(h/M gián đoạn tại X = 1 . 

(//) / (x) liên tục tại X = 1 . 

(///)ụm/(*) = l 

A. Chỉ (/). B.Ch ỉ(/). 

(///). 

V2x + 8 — 2 

Câu 5 Cho hàm số / (x) = 


c. Chỉ (/) và (///). D. Chỉ (//) và 


X > -2 


Vx + 2 . Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

0 X = -2 

/M =o - 

(//) / (x) hên tục tại X = —2. 

(///)/« gián đoạn tại X — —2. 

A. Chỉ (/) và (///). B. Chỉ (/) và (//). c. Chỉ (/). D. Chỉ (/) 
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Câu 6. Cho hàm số / (x) = 


\4Ĩ- 


■ X 


2<x<2 
X > 2 


Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau:. 


(/) / (x) không xác định tại x = 3. 
(lĩ) f (x) hên tục tại X = —2. 

(///) lim/(x) = 2 

A. Chỉ (!). 
c. Chỉ (/) và (///). 

sin 5* 

Câu 7. Cho hàm số / (x) = 


B. Chỉ (/) và (//). 

D. Cả (/); (//); (///) đều sai. 


X ^ 0 


A. 1. 


Câu 8.Cho hàm số / (x) = 


A. k ^ +2. 


Câu 9.Cho hàm số / (x) = < 


5x . Tìm a để / (x) liên tục tại X = 0. 

a+2 X =0 

B. -1. C. -2. 

(x + l) 2 ,X>1 

X 2 + 3 , X < 1 . Tìm k để / (x) gián đoạn tại X = 1. 

k 2 , X = 1 

B. k ^ 2. c. k ^ —2. 

Vx-2 

——— khi X * 4 

x — 4 , , 

. Khăng định nào sau đây đúng nhât 


D. 2. 


D.k*±l. 


khi X = 4 


A. Hàm số liên tục tại X = 4 

B. Hàm số liên tục tại mọi điểm trên tập xác định nhưng gián đoạn tại X = 4 
c. Hàm số không liên tục tại X = 4 

D. Tất cả đều sai 


Câu 10. Cho hàm số / (x) = 


X - 3x + 2 


a/x-1 


+ 2 khi X > 1 


. Khẳng định nào sau đây đúng nhất 


3x 2 + X -1 khi X < 1 


A. Hàm số liên tục tại X = 1 

B. Hàm số liên tục tại mọi điểm 
c. Hàm số không liên tục tại X = 1 
D. Tất cả đều sai 


Câu 11 Cho hàm số 3. / (x) = 


_ Itx ... I I . 
cos — khi X <1 


. Khẳng định nào sau đây đúng nhất 


|x-l| khi |x|>l 

A. Hàm số liên tục tại tại X = 1 và X = —1 . 

B. Hàm số liên tục tại X = 1, không liên tục tại điểm X = —1 . 
c. Hàm số không liên tục tại tại X = 1 và X = —1 . 

D. Tất cả đều sai 

Câu 12 Chọn giá trị /(0) để các hàm số / (x) = — x — liên tục tại điểm X = 0 . 


A. 1 


B. 2 


x(x + l) 

c. 3 


D. 4 
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Câu 13. Chọn giá trị /(0) để các hàm số f(x) = 


yÍ2x + S-2 _ ,__ 

, -liên tục tại điem x = 0. 

V3X + 4-2 


A. 1 


B. 2 


Câu 14. Cho hàm số / (x) = 


X + "\/ ~x + 2 
x + 1 
2x + 3 


khi X > -1 

khi * < -1 


A. Hàm số liên tục tại tại tại x ữ = — 1 

B. Hàm số liên tục tại mọi điểm 

c. Hàm số không liên tục tại tại x ữ = — 1 . 
D. Tất cả đều sai 


9 9 

Khẳng định nào sau đây đúng nhất 


Câu 15. Cho hàm số 3. / (x) = 


: + l + yjx — 1 


khi X * 0 


. Khẳng định nào sau đây đúng nhất 


khi X = 0 


A. Hàm số liên tục tại x ữ = 0 

B. Hàm số liên tục tại mọi điểm như gián đoạn tại x ữ = 0 


C. Hàm số không liên tục tại A' (J = 0 

D. Tất cả đều sai 


í ^-1 


Câu 16. Cho hàm số f(x) = < 


x-ỉ 

1 


13 


khi x^ỉ 
khi x = ỉ 


A. Hàm số liên tục tại X = 1 

B. Hàm số liên tục tại mọi điểm 

c. Hàm số không liên tục tại tại x — ỉ 
D. Tất cả đều sai 


Khẳng định nào sau đây đúng nhất 


Câu 17. Cho hàm số f(x) = < 


X 2 -X -2 

Vx-2 


+ 2x khi X >2 


X 2 -X+ 3 khi x< 2 
. Khẳng định nào sau đây đúng nhất 

A. Hàm số liên tục tại ^0=2 

B. Hàm số liên tục tại mọi điẻm 

c. Hàm số không liên tục tại ^0=2 
D. Tất cả đều sai 

, Ẩ ( V \ x + 2ữkhix<0 

Câu 18. Tìm a đê các hàm sô / ( X ) = < n _ liên tục tại X = 0 

v ; U 2 + JC + 1 khi x>0 




C.o 


D. 1 
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V4X+1-1 


Câu 19. Tìm a để các hàm số /(x) = 


khi X ^ 0 


A. 


B. 


ax 2 + (2 a + l)x liên tục tại X = 0 

3 khi X = 0 

1 


c. 


D. 1 


V3X + 1-2 


Câu 20.Tìm a để các hàm số /(x) = 


x 2 -l 
a(x 2 -2) 


x-3 


A.Ỉ 

2 


4 


khi X > 1 


liên tục tại X = 1 


khi X < 1 


cậ 

4 


D. 1 


Mua file Word liên hệ: 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn@gmaịLcom 
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Website: https://toanmath.com/ 


Trang 36 












ST&BS: Th.s Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A 


Giới hạn - ĐS&GT 11 


DẠNG 2: TÍNH LIÊN TỤC CỦA HÀM SỐ TRÊN TẬP XÁC ĐỊNH 


Phương pháp: 

+Sử dụng các định lí về tính liên tục của hàm đa thức, lương giác, phân thức hữu tỉ... 

+Neu hàm số cho dưới dạng nhiều công thức thì ta xét tính liên tục trên mỗi khoảng đã chia và tại các điểm 
chia của các khoảng đó. 


Câu 1. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

(/) / (x) = . liên tục trên R . 
v/x 2 -1 

(//) / (x) = sinx có giới hạn khi X — » 0. 

X 

(///) /(x) = v/9-x 2 liên tục trên đoạn [-3;3]. 

A. Chỉ (!) và (//). B. Chỉ (//) và (///). 


Câu 2. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 
(')•/( x) = liên tục với mọi X ^ 1. 

(//) . / (x) = sin X liên tục trên R . 

(///) . / (x) = — liên tục tại X = 1 . 

X 


A. Chỉ (/) đúng. 


B. Chỉ (/) và (//). 


C.Chỉ (//). 


c. Chỉ (/) và (///). 


D. Chỉ (///). 


D. Chỉ (//) và (III) 


X - 3 


Câu 3. Cho hàm số / (x) = 


X-\Í3 

2V3 


(/). / (x) liên tục tại X = V 3 . 

(")• /M gián đoạn tại X = yj3. 
(///) . / (x) liên tục trên M . 

A. Chỉ (/) và (//) . 

C. Chỉ (/) và (III) ■ 


, X ^ v/3 
,X = \Ỉ3 


Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 


B. Chỉ (//) và (III)- 

D. Cả (/) , (//) , (///) đều đúng. 


Câu 4. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 
(/). / (x) = X 5 - X 2 +1 liên tục trên R . 


(")• /( x) = , liên tục trên khoảng (-1; 1 ). 

Vx 2 -1 

(///). /(x) = yỊx — 2 liên tục trên đoạn [2;+ 00 ). 

A. Chỉ (/) đúng. B. Chỉ (/) và (//) . c. Chỉ (//) và (///) . D. Chỉ (/) và (///) . 
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Câu 5. Cho hàm số / (x) = 


3 -^ 9 ^ 

X 

m 

3 

X 


, 0 < X < 9 

, X = 0 . Tìm m để / (x) liên tục trên [0;+oo) là. 

,x>9 


A.Ỉ. 

3 


Câu 6. Cho hàm số f(x) = 
A. (-3; 2). 

Câu 7. Cho hàm số / (x) = 


B. i.C. - 1 . 
2 6 


X 2 +1 


D. 1. 


.Khi đó hàm số y = f (x) liên tục trên các khoảng nào sau đây? 


X 2 +5x + 6 
B. ^—2 ị +00 ). 

X 2 -5x + 6 ,,. 

, —— khi X < 2 
2x 3 -16 

2 - X khi X > 2 


C. (-oo;3). 


D. (2; 3). 


. Khẳng định nào sau đây đúng nhất. 


A. Hàm số liên tục trên K 

B. Hàm số liên tục tại mọi điểm 

c. Hàm số không liên tục trên ( 2 : + 00 ) 
D. Hàm số gián đoạn tại điểm x — 2. 


Câu 8. Cho hàm số f {x) = 


yfx-l 


yfx -1 

yJ\-X + 2 


khi X > 1 


. Khẳng định nào sau đây đúng nhất. 


X + 2 


khi X < 1 


A. Hàm số liên tục trên R 

B. Hàm số không liên tục trên K 

c. Hàm số không liên tục trên (1: + 00 ) 

D. Hàm số gián đoạn tại các điểm X — 1 . 

tan* n _ n 

- , * ^ 0 A* ^ — + kn,k G z Ấ /X 

* 2 . Hàm sô y - ý liên tục trên các khoảng 


Câu 9. Cho hàm số / (*) = 


0 


nào sau đây? 

A. 




V 2y 

Câu 10. Cho hàm số / (x) = 
A. 1 và 2. 

Câu 11. Cho hàm số / (x) = 
A. / (x) liên tục trên M . 


B. 


, X = 0 
7ĩ^ 

■” ; 4 


C. 


^ 7Ĩ 


4 ’ 4 


D. (-oo;+oo). 


V 

a 2 x 2 ,x<x/2,ae]R 

(2-a)x 2 ,X> V 2 
B. 1 và -1. C. -1 và 2 . D. 1 và -2. 


. Giá trị của a để / (x) liên tục trên M là: 


, X > 1 


2x 3 


1 + X 
xsinx , X < 0 


, 0 < X < 1. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 


B. / (x) liên tục trên R \ ỊoỊ . 
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c. / (x) liên tục trên M \ { 1 } . 


D. / (x) liên tục trên M \ {O; 1 } . 


Câu 12. Cho hàm số /(x) = 


x + 2 


X 2 -X-6 


. Khẳng định nào sau đây đúng nhất. 


A. Hàm số liên tục trên K 

B. TXĐ : D - R \ {3; -2} .Ta có hàm số liên tục tại mọi X E D và hàm số gián đoạn tại X = -2, X = 3 

c. Hàm số liên tục tại X = -2, X = 3 
D. Tất cả đều sai 

Câu 13. Cho hàm số / (x) = V 3x 2 —ĩ . Khẳng định nào sau đây đúng nhất. 


A. Hàm sô liên tục trên M 

B. Hàm số liên tục tại mọi điểm X E 

1 


c. TXĐ : D = 


-00; 


V 


' 12 . 


u 


V 

1 ...2 

;+00 


11 

-00 ;—-= u -^;+00 

Vã J W3 . 


.12 




D. Hàm số liên tục tại mọi điểm X E 


í 


_Ị_ _Ị_ 

V 7/3 ; vv 

Câu 14. Cho hàm số /(x) = 2 sin X + 3 tan 2x. Khẳng định nào sau đây đúng nhất. 

A. Hàm số liên tục trên R B. Hàm số liên tục tại mọi điếm 


âu 14. Cho hàm sô /(x) = 2 sin X + 3 
A. Hàm số liên tục trên R 

c. TXĐ :D = R\ị^- + k^-,kez\ 
[2 2 1 


D. Hàm số gián đoạn tại các điểm 


x = ^- + k^-,k e z 
4 2 


Câu 15. Cho hàm số / (x) = 


-3x + 2 


U —1 


khi x^l 


a khi x = l 


A. Hàm số liên tục trên R 
C. Hàm số không liên tục trên (1: +oo) 

, 12X + 1-1 

Câu 16. Cho hàm số / (x) = 


. Khẳng định nào sau đây đúng nhất. 

B. Hàm số không liên tục trên K 

D. Hàm số gián đoạn tại các điểm X = 1. 


khỉ X ^ 0 


X . Khẳng định nào sau đây đúng nhất. 

0 khi X - 0 

A. Hàm số liên tục trên R B. Hàm số không liên tục trên K 

c. Hàm số không liên tục trên ( 0 ; +00 ) D. Hàm số gián đoạn tại các điểm X = 0 . 

2x +1 khi X < 0 

(x-l) 3 khi 0 < X < 2 . Khẳng định nào sau đây đúng nhất. 

4~x -1 khi X > 2 

A. Hàm số liên tục trên R B. Hàm số không liên tục trên R 

C. Hàm số không liên tục trên (2; +00 ) D. Hàm số gián đoạn tại các điểm X = 2 . 

2x 2 + X +1 khi |x| < 1 


Câu 17. Cho hàm số /(x) = 


Câu 18. Cho hàm số /(x) = • 


3x-l 


khi X > 1 


A. Hàm số liên tục trên R 

C. Hàm số không liên tục trên (2: +x) 


. Khẳng định nào sau đây đúng nhất. 

B. Hàm số không liên tục trên R 

D. Hàm số gián đoạn tại các điểm X = ±1. 
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Câu 19. Xác định a,b để các hàm số / (x) = 


sin X khi X ^ — 

2 ^ 
liên tục trên M. 

ax + b khi |x| > — 

1 1 2 


A. 


a = 


n 


B. 


b = 1 


a= — 
n 

b = 2 


c. 


1 

a = — 
n 

b = 0 


D. 


a= — 
n 

b = 0 


X 3 - 3x 2 + 2x 
x(x - 2) 


khi x(x - 2) ^ 0 


Câu 20. Xác định 

a,b để các hàm số f(x) = < 

a 

khi X = 2 

liên tục trên M 



b 

khi X = 0 


íữ = 10 

\a = 11 


\a = 1 

[a = 12 

Ả. ị 

B. ị 


cJ 

D. ị 

[z? = -l 

\b = -ỉ 


[b = -l 

ịb = -1 


>/x-2 + 2x -1 


Câu 21. Tìm m để các hàm số / (x) 


kin X ^ 1 


X —1 liên tục trên M 

3 m - 2 khi X = 1 


A. m = 1 


B. m = 


c. m = 2 


D. m = 0 


Câu 22. Tìm m để các hàm số f(x) = < 


Vx+1-1 


khix > 0 


liên tục trên M 


2x 2 + 3m +1 khi X < 0 


A. m = 1 


B. m = 

6 


c. m = 2 


D. m = 0 


V2x-4 + 3 khi X > 2 


Câu 23. Tìm m để các hàm số / (x) = 


x + 1 


A. m = l 


B. m = 


X 2 — 2mx + 3m + 2 

1 


khi X < 2 


liên tục trên 


c. m = 5 


D. m = 0 
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DẠNG 3: ÁP DỤNG TÍNH LIÊN TỤC XÉT SỐ NGHIỆM CỦA PHƯƠNG 
TRÌNH 


Phương pháp : 

• Đe chứng minh phương trình /(.v) =0 có ít nhất một nghiệm trên D, ta chứng minh hàm số y = f(x) 
liên tục trên D và có hai số a,b e D sao cho f(a).f(b ) < 0 . 

• Đe chứng minh phương trình /(.v) = 0 có k nghiệm trên D, ta chứng minh hàm số y = / (-V ) hên tục 
trên D và tồn tại k khoảng rời nhau (a ( .;a í+1 ) (i= 1,2,...,k) nằm trong D sao cho /ú/; ). f(u ; ] ) < 0. 

Câu 1. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

I. / (x) liên tục trên đoạn [a;b] và /»•/» < 0 thì phương trình / (x) = 0 có nghiệm. 

II. / (x) không liên tục trên \a\b\ và /(ữ)./(&)> 0 thì phương trình /(x) = 0 vô nghiệm. 

A. Chỉ I đúng. B. Chỉ II đúng. c. Cả I và II đúng. D. Cả I và II sai. 

Câu 2. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

(/) / (x) liên tục trên đoạn [ a\b ] và f{a).f(b) ^ 0 thì tôn tại ít nhât một sô c £ ị(ỉ'- b ^ sao cho f ( c Ị — 0. 
(//) / (x) liên tục trên đoạn ( a:h~ị và trên [z?;c) nhưng không liên tục (a;c) 

A. Chỉ (/). B. Chỉ (//) . 

c. Cả (/) và (//)đúng. D. Cả (/) và (//)sai. 

Câu 3. Cho hàm số / (x) = X 3 - lOOOx 2 + 0,01. Phương trình / (x) = 0 có nghiệm thuộc khoảng nào trong 
các khoảng sau đây? 

I. (—1;0). II. (0;l). III. (1;2). 

A. Chỉ I. B. Chỉ I và II. c. Chỉ II. D. Chỉ III. 
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ÔN TẬP CHƯƠNG IV 

Câu 1. Dãy số nào sau đây có giới hạn khác 0 ? 

1 


A. —. 

n 


B. 


yfn 


Câu 2. Dãy số nào sau đây có giới hạn bằng 0 ? 


í A\ n 


v~v 


B. 


/IV 


V ~v 


Câu 3. Dãy số nào sau đây có giới hạn bằng 0 ? 

A. (0,999)”. B. (1,01)”. 

Câu 4. Dãy số nào sau đây không có giới hạn? 
A. (0,99)”. B.(-l)". 

(- 1 )" , .. 

Câu 5. -—— có giá trị là bao nhiêu? 


n + 3 


A.-i. 

3 

Câu 6 . lim 

3 


3-4n 
5 n 


B. -1. 

có giá trị là bao nhiêu? 
B.-Ỉ. 


2 « _|_ ^n 

Câu 7. lim——— có giá trị là bao nhiêu? 


A. 0. 


B. 1. 


j cos 2 ĨI 

4— có giá trị là bao nhiêu? 


n 


A. 0. 
Câu 9. lim 


3 n -2n + ỉ 

4 n 4 + 2n +1 


B. yỊĨ. 

có giá trị là bao nhiêu? 


A. 0. 


B. + 00 . 


3 / 7 4 — 9/7 + 3 

Câu 10. lim —7 ——- có giá trị là bao nhiêu? 


4n +2n + l 


A. 0. 


B. +CO. 


2n 2 -3n 4 

Câu 11. lim —-7 ——-có giá trị là bao nhiêu? 


4n +5n + 1 


A.-1. 

4 


Câu 12. lim 


A. 0. 


3n 4 -2n + 4 
4n 4 +2n + 3 


B. 0. 


có giá trị là bao nhiêu? 


B. + 00 . 


c. 


n +1 


c cy 


V 3 y 

c. ( 1 , 01 )”. 

c. (-0,99)”. 

c. 0 . 


c.i 

3 


c. 2 . 


C.1 

4 


C.Ỉ. 

2 


D. 


D. 


sin n 

4n 

í ị\ n 


v3y 

D. (-2,001)” 
D. (-0,89)”. 

D. 

4 

D. --. 


D * 1- 

3 


D. 4. 


D * ễ- 

7 


D * n- 

7 


D.1 

4 


D * ị- 

3 
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Câu 13. lim(-3n 3 + 2n 2 -5) có giá trị là bao nhiêu? 

A. -3. B. -6. 

Câu 14. lim(2n 4 +n 2 -5có giá trị là bao nhiêu? 

A. -00 . B. 0 . 

Câu 15. lim + 5 + — có giá trị là bao nhiêu? 

2n-\ 

A. 0. B. 1. 

Câu 16. lim^Vn+TÕ-Vn j có giá trị là bao nhiêu? 

A. +CO. B. 10. 

3 — 2ĩĩ + 4 ĩí 2 

Câu 17. lim —r— -- có giá trị là bao nhiêu? 


c. -00. 

c. 2 . 

c. 2 . 

c. Vĩõ. 


4n + 5n-3 


A. 0. 


B. 1. 


• 4 • 

Câu 18. Nếu lim u n = L thì lim yjũ~ n + 9 có giá trị là bao nhiêu? 

A. L + 9. B. L + 3. c. VZ+9. 

Câu 19. Nếu limw = L thì lim , có giá trị là bao nhiêu? 


A. 


VZ + >/8' 


B. 


VI+8’ 


c. 


ằỊl + 2 ’ 


Câu 20. lim — có giá trị là bao nhiêu? 


Vn +1 


A. 1. 


B. 2. 


c. 4. 


1 — 2 ĨI + 2n 2 

Câu 21. lim —r— -- có giá trị là bao nhiêu? 


5n +5n-3 


A. 0 . 


B. 


1 


10 4 n 
I o 4 + 2n 


có giá trị là bao nhiêu? 
B. 10000. 


Câu 22. lim - 
A. +CO. 

Câu 23. lim ^ + ^ + ^t " + n có giá trị là bao nhiêu? 


2 n z 


A. 0 . 


B. 

4 


c. 5000. 


c.i. 

2 


^ y/ r ỹự’ + ~ỹị 

Câu 24. lim——— có giá trị là bao nhiêu? 

6n + 2 

A. B. i. c.ụ 

6 4 6 

Câu 25. limn ỊVn 2 +l-Vn 2 -3j có giá trị là bao nhiêu? 

A. +00 . B. 4 . c. 2 . 


D. + 00 . 

D. + 00 . 

D. +CO. 

D. 0. 

D * -ị- 

3 

D. 4l+ 3. 

D. 1 . 

ỰĨ+ 8 

D. +GO. 

D. 

5 

D. 1. 

D. +CO. 

D. 0 . 

D. -1. 
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Câu 26. lim — — sin có giá trị là bao nhiêu? 

n + 5 


5' 5' 

Câu 27. lim(3rc -4ft 3 ) có giá trị là bao nhiêu? 

A. -00. B. -4. 

Câu 28. Dãy số nào sau đây có giới hạn bằng 0 ? 
2 1 /-« 


A. u„ = 


5 n + n 2 " 5n + 5 

Câu 29. Dãy số nào sau đây có giới hạn bằng +C 0 ? 

Ả.u n =3n 2 -n 3 . B. u n -3n 2 -n 3 . 

Câu 30. Dãy số nào sau đây có giới hạn bằng -00 ? 

A. u n =n 4 -3n 3 . B. u n - -n 4 + 3n 3 . 

^ , , , 11 (- 1)" +1 

Câu 31. Tông của câp sô nhân vô hạn ' c ° tr i là bao nhiêu? 


B. u„ = 


c. 0. 


D. 1 . 

c. 3 . 


D. +C0 


\-2n 2 


c. u„ 


D. u„ -- 


5n + 5 


c. u n 

= 3 n 2 -n . 

D. u n -- 

c. u n 

— 3n 2 -n . 

D. u n -- 


A. 1. 


B. 1 

3 


c.-|. 

3 


D. 

3 


^ ^ . 11 (-1)" 

Câu 32. Tông của câp sô nhân vô hạn y có giá trị là bao nhiêu? 


A. 


B. • 

3 


0.-1 

3 


D. -1. 


^ , , , 11 (- l )" +1 

Câu 33. Tông của câp sô nhân vô hạn rá tr i là bao nhiêu? 


A.ị. 

4 


B. 


1 


C.1 

4 


D.l 

2 


Câu 34. Tổng của cấp số nhân vô hạn 1 có giá trị là bao nhiêu? 

2 6 2.3" 


A.ì 

3 


B.|. 

8 


4 


D.|. 

2 


_ _ , 7 . 11 (-ìr 1 

Câu 35. Tông của câp sô nhân vô hạn có giá trị là bao nhiêu? 

2 6 2.3" 


A. 


8 


B.l 

4 


Câu 36. Tổng của cấp số nhân vô hạn 

2 2 
A. - 4 . B. 4 . 

3 ^ 3 

Câu 37. Dãy số nào sau đây có giới hạn là +C 0 ? 

n 2 -2n _ l + 2n 

A. = —-—7 • B. = — — • 

" 5n + 5n 2 5n+5 

Câu 38. Dãy số nào sau đâu có giới hạn là +C 0 ? 


0.1 

3 

, ' I ' " 

’ 2 ’ 4 ’’"’ 2"" 1 


D. 


8 


0.1 

2 


có giá trị là bao nhiêu? 

D. 2. 


c. u„ = 


ì + n 2 
5n + 5 


D. u„ 
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9 n 2 +7 n 


A ' M " = 77 '2 • 
n + n 

c. u n = 2008«-2007« 2 . 

Câu 39. Trong các giới hạn sau đâu, giới hạn nào bằng 

A 2« 2 -3 „ 2« 2 -3 

A. lim - - — B. lim — - — 

-2« 3 - 4 -2« 2 -1 

Câu 40. Trong các giới hạn sau đâu, giới hạn nào bằng 

. „ 2« 2 -3 „ „ 2« 2 -3« 3 

A. lim - - — B. lim— - — . 

-2« 3 - 4 -2« 2 -1 

Câu 41. Trong các giới hạn sau đâu, giới hạn nào bằng 

. ,. 2« 2 +3 _ ,. 2«-3« 3 

A. lim—-——. B. lim - — — 

« 3 +4 -2« 2 -1 

Câu 42. Dãy số nào sau đây có giới hạn nào bằng 2. ? 
n 2 -2n _ 1-2« 

A. u n = —-—T • B. u n = -— • 

" 5n + 5n 2 5n+5 

Câu 43. lim ( 3 ) có giá trị là bao nhiêu? 

*->-i v ' 

A. -2. B. -1. 

Câu 44. lim ịx 2 - 2x + 3 ) có giá trị là bao nhiêu? 

A. 0. B. 2. 

Câu 45. lim (X 2 -3x + 5 ) có giá trị là bao nhiêu? 

A. -15. B. -7. 

3x 4 -2x + 3 . ... , 


B. u„ = 


2007 + 2008« 


n + 1 


D. « 2 + 1. 
- 1 ? 


Câu 46. lim 

*- >+o ° 5x + 3x +1 


A. 0. 

Câu 47. lim 
A 


3x 4 - 2x 5 
27+® 5x 4 +3x + 2 
2 
5' 


có giá trị là bao nhiêu? 

B. 

9 

có giá trị là bao nhiêu? 

B. 


Câu 48. lim 


3x 2 - X 5 


27+® X 4 + X + 5 


A. +CO. 

Câu 49. lim 


3x 4 - 2x 5 


27+7 5jc 4 + 3x 6 +1 


có giá trị là bao nhiêu? 

B. 3. 

có giá trị là bao nhiêu? 


A. -co. 


B.|. 

5 


Câu 50. lim 


3x 4 - 2x 5 


27i 5x 4 + 3x 6 +1 


có giá trị là bao nhiêu? 


c. lim- 

0 ? 

c. lim 

+00 ? 

c. lim 


2n 2 -3 
-2n 3 + 2n 2 ' 


2n 2 -3n 4 
-2n 3 +2n 2 ' 


2« 2 -3n 4 
-2n 3 +2n 2 ' 


c. u n = 

c. 0. 

c. 4 . 

c. 3. 


c.|. 

5 


c. -co. 


c. -1. 


c.-|. 

5 


1 - 2 « 
5n + 5 


D. lim 


2« 3 -3 
-2n 2 -l 


D. lim 


3 + 2n 3 
2n 2 -1 


n u m 3-2n 3 
D. lim 

2n 2 -ì 


D. u „ = 


1 - 2 « 


5« + 5« 2 

D. 3. 

D. 6. 

D. +CO. 

D. +CO. 


D. +CO. 


D. —CO. 


D. 0 


B. 


D. 
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Câu 51. lim có giá trị là bao nhiêu? 

x “-i 5x - 3x 2 +1 


1 


B. 


Câu 52. lim -^Ẹ -—— có giá trị là bao nhiêu? 


*- > - 1 X +X + 5 


A.ị 

5 


Câu 53. lim 


B. ị- 

7 


3x 4 - 2x 


x ^~ 2 X -3x +2 


A. -ạ 
6 


có giá trị là bao nhiêu? 

B. - 

4 


2 

X — X 

Câu 54. lim —2 ——— có giá trị là bao nhiêu? 


x ~>~ 2 X - X + 3 


B. 


12 


X 4 — 2x 3 

Câu 55. lim —T — —r -có giá trị là bao nhiêu? 


>->1 2x + 3x + 2 


A ‘ 
12 


B * ~n’ 

7 


Câu 56. lim 

X - 

10 


x + x 


*- > " 2 X 2 - X +1 


có giá trị là bao nhiêu? 

B. 10 


7 3 

Câu 57. lim 4x 3 — 2jc— 3| có giá trị là bao nhiêu? 

A. 9. B. 5. 


Câu 58. lim 


3x 4 + 4x 5 +3 


x->-K0 V ỹ x + 5 X +1 


A. 0. 


Câu 59. lim 


có giá trị là bao nhiêu? 


1 


/ X 4 - 4x 2 + 3 


-2 V 7x +9x-l 


A ' V15' 


Câu 60. lim 


B - 3 


CÓ giá trị là bao nhiêu? 


B - ề 


X 4 -4x 2 + 3x 


x ^~ l V JC +1ÓX-1 


có giá trị là bao nhiêu? 


B. 


Câu 61. lim, 


1-x 3 


*->!" V 3x + X 


có giá trị là bao nhiêu? 


c. 


3 

5' 







c. 1. 





D * I- 

3 


D * 1- 

7 


D.ạ 

6 


D. "Tco. 


D. i. 

2 


D. —GO. 


D. -5. 


D * !• 

3 


D. +GO. 


D. +GO. 
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A. 0. 


B. 1. 


c. 


D. 


X + 2 

Câu 62. lim - có giá trị là bao nhiêu? 
x-1 


1 


B. 


1 


—co. 


Câu 63. lim. r^ — có giá trị là bao nhiêu? 

V 3x 2 + x 

A. ị. B. jụ. 

2 V 4 

Câu 64. lim (7x + 3 -7*-5Ì có giá trị là bao nhiêu? 

X-»+oo V / 

A. 0. B. 77 + 77 . 


Câu 65. lim 

X —>+00 


A. 


72 ' 


Câu 67. lim X (7x 2 +1 - X Ị có giá trị là bao nhiêu? 

x -»+00 y / 


A. +CO. 


B. 0. 


y 4 — 1 

Câu 68. lim-—7 có giá trị là bao nhiêu? 

Ai y - 1 

A. "rtxi. B. 4. 

Câu 69. lim——— có giá trị là bao nhiêu? 
y-a 

A. +00. B. 2a 3 . 

y 4 — 1 

Câu 70. lim 2- —- có giá trị là bao nhiêu? 

> y 3 -1 

A. +GO. B. 0. 

\Ị 4-X + 2—77+7 


c. J-. 


c. 2. 


c. 4a 3 


c. - 


Câu 71. 

lim 

X —»+00 

A. 0. 


Câu 72. 

lim 

X —»+00 

A. 0. 



2x-3 


có giá trị là bao nhiêu? 


2x-3 


B. 1. c. 2 . 

X ~h 3 

—— có giá trị là bao nhiêu? 


B. -1. 


c. -- 


D. +00. 


D. 


B. 77 + 75 . 

c. -GO. 

D. + 00 . 

2x 4 + X 3 - 2x 2 -1.. 



-—- - - có giá tri là bao nhiêu? 

x-2x 4 



B. - 1 . 

c. 1. 

D. 2. 

X Ụ X 2 + 5 - X j có giá trị là bao nhiêu? 



B. ị. 

c. 77 . 

D. + 00 . 


D. ị. 

2 


D. —GO. 


D. 4a 2 


D * ỉ- 

3 


D. +00. 


D. —GO. 
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Câu 73. lim 


X 2 -3x + 2 


x ^ 2 2x-4 


có giá trị là bao nhiêu? 


A. +CO. 


Câu 74. lim 


. X-12X + 35 


• ( - >2 X - 5 


A. +CO. 


Câu 75. lim 


. X-12X + 35 


• ( - >5 5x - 25 


A. +CO. 


Câu 76. lim 


B. + 

2 

có giá trị là bao nhiêu? 

B. 5. 

có giá trị là bao nhiêu? 

B. ị. 

5 


X 2 + 2x-l5 


>- 5 2x + 10 


A. -8. 


Câu 77. lim 


. X -2*-15 


2x-10 


A. -4. 


Câu 78. lim 


. X 2 - 9x - 20 


2x + 10 


A.-ị 

2 


có giá trị là bao nhiêu? 


B. -4. 


có giá trị là bao nhiêu? 
B. -1. 

có giá trị là bao nhiêu? 


B. -2. 


2 ' 


c. - 5 . 


c. - 


2 ' 


c. 4 . 


c. -- 


Câu 79. lim —^— có giá trị là bao nhiêu? 

5x 4 + 3x + 2 

2 3 

A. - 4 . B. ị. 

5 5 

V 3 + 1 

Câu 80. lim — -có giá trị là bao nhiêu? 

X + X 

A. -3. B. -1. 

Câu 81. lim (x + 2). x có giá trị là bao nhiêu? 

*-> +c0 V X -1 

A. -co. B. 0. 

Câu 82. lim—— 4~~~~ có giá trị là bao nhiêu? 

JC 3 -1 

A. -ị. B. ị. 

3 3 

Câu 83. lim ( yfx +3 - y/x-5) có giá trị là bao nhiêu? 

X-H-00 V / 

A. +QO. B. 4. 

— .. 3x 2 -lx , ... 


—co. 


A. 


V2‘ 


c. 0. 


c. 0. 


c. 6 . 


D. 

2 

D. -14. 

D. --. 


D. + 00 . 

D. + 00 . 

D. + 00 . 

D. + 00 . 

D. 1. 

D. + 00 . 

D. 1. 

D. - 00 . 

D. + 00 . 
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X 2 — x^ + X. 

Câu 85. lim-—- có giá trị là bao nhiêu? 


X - 2 


8 


B. -2. 


V 2 + 1 

Câu 86. lim ——— có giá trị là bao nhiêu? 

V -1 


A. + 00 . 

Câu 87. Cho f(x) = 
hàm số liên tục trên M. . 
A. 0. 


B. 2. 

a/x + 2 - a/2-x 


B. 1. 


c. 1. 


D. 


D. -co. 


với x^o. Phải bổ sung thêm giá trị / (o) bằng bao nhiêu thì 


c. 


D. 


4Ĩ ' ’ 2 V 2 ' 

Câu 88. Cho / (x) = ,—— — với X 5 * 0. Phải bổ sung thêm giá trị / ( 0 ) bằng bao nhiêu thì hàm 

vx+l-l 

số hên tục trên M. . 

A. 0. B. 1. c. yfĩ. D. 2. 


Câu 89. Cho f(x) = 
liên tục trên R . 

A.ị 

3 


x 2 -5x 


3x 


với X * 0. Phải bổ sung thêm giá trị / ( 0 ) bằng bao nhiêu thì hàm số 


B. 


c. 0. 


D. 


V 

X 

vôù X<1,X*0 

0 

vôìl x = 0 

y[x 

vôù X>1 


Câu 90. Cho hàm số / (x) = 


A. mọi điểm thuộc M. . B. mọi điểm trừ X = 0. 

c. mọi điểm trừ X = 1. D. mọi điểm trừ X = 0 và X = 1. 

Câu 91. Hàm số / (x) có đồ thị như hình bên không liên tục tại điểm có hoành độ là bao nhiêu? 


A. X = 0. 



D. x = 3. 
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PHÀN II - HƯỚNG DẪN GIẢI 
GIỚI HẠN DÃY SỐ 


A - LÝ THUYẾT VÀ PHƯƠNG PHÁP 


GIỚI HẠN HỮU HẠN 

GIỚI HAN VÔ CƯC 
• • 

1. Giới hạn đặc biệt: 

lim — = 0 ; lim -^7 = 0 (keZ + ) 

n^+oo n ỉl—>+GC 

lim q n =0 (|q|<l); lim c =c 

ĩl — ^+00 Ỉ1 — ^+00 

a) Neu lim Un = a, lim v n = b thì 

• lim (u n + v n ) = a + b 

• lim (u n - v n ) = a - b 

• lim (u n .v n ) = a.b 

• lim — = ^- (nếub * 0) 

\ b 

b) Neu Un > 0, Vn và lim Un= a 

thì a > 0 và lim = Vã 

c) Nếu |u n 1 < v n , Vn và lim v n = 0 

thì lim Un = 0 

d) Nếu lim Un = a thì 1 i m ịu n 1 = \a 1 

3. Tổng của cấp số nhân lùi vô hạn 

s = Ui+ Uiq + Uiq 2 +... = 1 (|q|<l) 

Q 

1. Giới hạn đặc biệt: 

limVn=+oo Umn k =+00 (k eZ + ) 

lim< 7 n =+00 (q>l) 

2. Định U: 

a) Nếu 1 i m \u n 1 = +00 thì 1 i m — = 0 

11 u 

n 

u n 

b) Nêu lim Un = a, lim v n = ±00 thì lim— = 0 

% 

c) Neu lim Un = a + 0, lim v n = 0 

1V ,. u í +00 neáa.v n > 0 

thì lim — = J n " 

v n [-00 neá ã.v n < 0 

d) Neu lim Un = +GO, lim v n = a 

... T , \ [+00 neáa> 0 

thì lim(u n .Vn) = < “ " 

[-00 neá a < 0 

* Khi tính giới hạn có một trong các dạng vô 

0 00 

định: , 00 - 00, O.oo thì phải tìm cách khử 

0 00 

dạng vô định. 


B- BÀI TẬP 

DẠNG 1: TÍNH GIỚI HẠN BẰNG ĐỊNH NGHĨA _ 

Phương pháp: 

• Đe chứng mi nh lim u n = 0 ta chứng mi nh với mọi số a > 0 nhỏ tùy ý luôn tồn tại một số n a sao 
cho \u n \ <a Vn > n a . 

• Đe chứng minh limw n = / ta chứng minh ]im(u n -/) = 0. 

• Đe chứng minh limn n = +00 ta chứng mi nh với mọi số M > 0 lớn tùy ý, luôn tồn tại số tự nhiên 
n M sao cho u n >M \/n > n M . 

• Đe chứng minh limn n = -co ta chứng minh lim(-w n ) = +CO . 

• Một dãy số nếu có giới hạn thì giới hạn đó là duy nhất. 

Câu 1. Chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau: 

A. Nếu lirnln I = + 00 , thì limw„ = + 00 . B. Nếu lim \u„ 

c. Nếu lim u = 0, thì limln 1 = 0. D. Nếu lim u 

n 7 I n I n 


I = +00 , thì limw n = -co. 
= —a , thì limln 1 = a . 
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Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn c. 

Thèo nội dung định lý. 

Câu 2. Giá trị của lim—!— bằng: 

n + 1 

A. 0 B. 1 c. 2 D. 3 

Hướng dẫn siủi: 

Chọn A. 

Với a > 0 nhỏ tùy ý, ta chọn n > —-1 ta có —!— < —— < a Vn > n nên có lim—!— = 0. 

a n +1 n a +1 n +1 

Câu 3. Giá trị của lim-!- (£ e N*) bằng: 

n 

A. 0 B. 2 c. 4 D. 5 

Hướng dẫn siải: 

Chọn A. 

Với a > 0 nhỏ tùy ý, ta chọn n a > ỉ — ta có 2- < 2- < a \/n> n a nên có lim ^ 7 - = 0. 

V a n n a n 

Câu 4. Giá trị của lim — [ l bằng: 

n + 2 

A. 0 B. 3 c. 5 D. 8 

Hướng dẫn siải: 

Chọn A. 

, T ,. _ , , , v , , 1 - , sin 2 n 11 w . , 

Với a > 0 nhỏ tùy ý, ta chọn n >-2 ta có — <-- <-- <a \/n>n„ nên có 

a n + 2 n + 2 n a +2 

n + 2 

Câu 5. Giá trị của lim(2n +1) bằng: 

A. +00 B. -00 c. 0 D. 1 

Hướng dẫn siải: 

Chọn A. 

’_ Ả ,_ M -1 

Với mọi sô dương M lớn tùy ý ta chọn n M > — 

Ta có: 2n+1 > 2 n M +1 > M Vn > n M => lim(2n +1) = + 00 . 

l-n 2 , 4 

Câu 6. Giá trị của lim-—— băng: 

n 

A. +G0 B. -00 c. 0 D. 1 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B. 

,.. ^ , ni -ì 

Với mọi sô dương M lớn tùy ý ta chọn n M thỏa ——- > M 

n M 

M+Vm 2 + 4 

<=> n M > - ~r -• 
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n 2 - 1 

Ta có: --- > M Vn > n 


n 


'M 


.. ri 2 1 _ 

lim- - = +00 


VSwl .l-n 2 _ 

Vậy lim -— = -00 . 


Câu 7. Giá trị của lim—— bằng: 

n + 1 


A. +C0 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


B. -00 


Với mọi a > 0 nhỏ tùy ý, ta chọn n a = 


1-1 


+ 1 


2 2 
Suy ra—— -<a Vn > n„ => lim—— = 0. 
n+ 1 n+1 

cosn + sinn , ì 

Câu 8. Giá trị của lim-y—;-băng: 


+1 


A. +00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


Ta có 


cosn + sinn 2 


B. -00 


1 


c.o 


c.o 


< —v mà lim-V = 0 => lim 


cos n + sin n 


n 2 +1 


= 0 


Câu 9. Giá trị của lim — + - bằng: 

n + 2 

Ả. +00 B. —00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Với mọi số thực a > 0 nhỏ tùy ý, ta chọn n a = 


— 1 


c.o 


+ 1 


4n + ĩ 1 Vn + 1 _ n 

Ta có: — < 7 < a \/n>n=> lim = 0. 

! + 2 -yn + 1 n + 2 


n- 


D. 1 


D. 1 


D. 1 


3/) + /) . 

Câu 10. Giá trị của lim ——— bằng: 


A. +CO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn A. 


B. —00 


Với mọi M > 0 lớn tùy ý, ta chọn n M = 


M 


+ 1 


Ta có: 


3 n 3 + n 


1 


2 =3 n + — >M \/n> n M 

n n 


Vậy lim 


. 3 n +n 


■ = +00 . 


c.o 


^ 2 — ĨI ' 

Câu 11. Giá trị của lim r —= băng: 


yfn + 1 


A. +C0 


B. -00 


c.o 


D. 1 


D. 1 
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Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn B. 

Với mọi M > 0 lớn tùy ý, ta chọn n M > 


\ 


- + 3 

ya J 


^ 2 ^ 

Ta có: 1 = \Ịn+\ — , = > Vl + n -3 > M \/n>n A , 

vl + n vn+1 

Suy ra lim J —= = -00. 
y/n + ỉ 

Câu 12. Giá trị của A = 1 im ————- bằng: 

n-2 

A. +G0 B. —00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Với số thực a> 0 nhỏ tùy ý, ta chọn n a > — + 2 > 2 

a 


c. 2 


Ta có: 


2n + 1 


n-2 
Vậy A = 2 . 


n ~ 2 \ < n a ~ 2 

2n + 3 


< a Vn > n„ 


n 2 +1 

B. —00 


bằng: 


Câu 13. Giá trị của B = lim 

A. +CO 

Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn c. 

2/2 _|_ ^ 

Với số thực a > 0 nhỏ tùy ý, ta chọn n a thỏa — f —— < a 

n+ỉ 


c.o 




1 + \fữ — 4a + 13 


Ta có: < a \/n>n^B = 0 . 

n 2 + 1 

_ -v/n 2 +1 ì 

Câu 14. Giá trị của c = lim——— bằng: 

n + 1 

A. +C0 B. -00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

Với số thực a> 0 nhỏ tùy ý, ta chọn n a > —-1 


Ta có: 


yỊn 2 +1 


< 


n + 2 


n +1 


< 


n +1 


n +1 

Vậy c = l. 

Câu 15. Giá trị của A = lim — bằng: 


< a Vn > n„ 


A. +GO 


2n 

B. —00 


c.o 


c.i 

2 


D. 1 


D. 1 


D. 1 


D. 1 
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Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

nsinn- 3 n 2 ' 

Câu 16 Giá trị của B = lim-—r-băng: 

n 

A. +00 B. —00 c. —3 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Câu 17. Giá trị của c = lim—-—==—— bằng: 

n +2yjn+l 

A. +00 B. —00 c. 0 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

^ . 7 4/1 + 1 ' 

Câu 18. Giá trị của D = lim , băng: 

\ ĨI + 3 ĩỉ + 2 

A. +G0 B. -00 c. 0 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

^ , ci n > 

Câu 19. Giá trị của lim-— = 0 băng: 

n ! 


A. +CO 

Hướng dẫn giải: 


B. —00 


c.o 


Chọn c. 

Gọi m là số tự nhiên thỏa: m +1 > \a\. Khi đó với mọi n > m +1 


Ta có: 0< 


a n 

n\ 


a 

a 

a 

T 

'2" 

m 


a a 

<- 

\a\ 

m 

( 1 

\a\ 

1 \ 

/77 + 1 n 

/77 ! 

v m + l y 


Mà lim 


m + 1 


y (Ị n 

= 0. Từ đó suy ra: lim— = 0. 

n\ 


Câu 20. Giá trị của lim Vã với a > 0 bằng: 
A. +00 B. —00 

Hướng dẫn giải: 


c.o 


Chọn D. 

Neu a= 1 thì ta có đpcm 
• Giả sử a >1. Khi đó: a = ỉ + ựfã-ì^ 

Suy ra: 0 < \[ã - 1 < — —> 0 nên lim ỹ[ã = 1 



• Với 0 < a < 1 thì — > 1 => lim»/— = 1 => lim \fã = 1. 
a \ a 

Tóm lại ta luôn có: lim ỹ[ã = 1 với a > 0. 


D. 1 


D. 1 


D. 4 


D. 1 


D. 1 
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DẠNG 2: TÌM GIỚI HẠN CỦA DÃY SỐ DựA VÀO CÁC ĐỊNH LÝ VÀ CÁC 
GIỚI HẠN Cơ BẢN 


Phương pháp: 

• Sử dụng các định lí về giới hạn, biến đổi đưa về các giới hạn cơ bản. 


r / \ 

• Khi tìm lim - • ta thường chia cả tử và mẫu cho n , trong đó k là bậc lớn nhất của tử và 


mẫu. 


g(n) 


• Khi tìm lim ịỊỴĨn) -'^g(n) trong đó lim f(n) = lim g (n) = +00 ta thường tách và sử dụng 

phương pháp nhân lượng liên hơn. 

+ Dùng các hằng đẳng thức: 

(Vã -\[b)(\[ã + Vh) = a-h; {\[ã-\[b)(yíĩ + ỳãb+ síb*) = a-b 

• Dùng định lí kẹp: Nếu |u n I < v n ,Vn và lim v n = 0 thì lim Un = 0 

Khi tính các giới hạn dạng phân thức, ta chú ý một số trường họp sau đây: 

• Neu bậc của tử nhỏ hơn bậc của mẫu thì kết quả của giới hạn đó bằng 0. 

• Neu bậc của từ bằng bậc của mẫu thì kết quả của giới hạn đó bằng tỉ số các hệ số của luỹ thừa 

cao nhất của tử và của mẫu. 

• Neu bậc của tử lớn hơn bậc của mẫu thì kết quả của giới hạn đó là +CO nếu hệ số cao nhất của tử 

và mẫu cùng dấu và kết quả là -00 nếu hệ số cao nhất của tử và mẫu trái dấu. 


Câu 1. Cho dãy số [u n ) với u n = V và < -ì. Chọn giá trị đúng của lim u n trong các số sau: 

4 u n 2 


A.Ị. 

4 


B. 

2 


c. 0. 


Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Chứng minh bằng phương pháp quy nạp toán học ta có n < 2”, Vn e N 


Nên ta có : n<2" <=> — <!<=> — - < — <=> — < 


2" 


2".2" 2" 4" 


fịỴ 

vV 



rn 

n 


< 

, mà lim 


v2v 


v2v 


Suy ra : 0 <u n < 

Câu 2. Ket quả đúng của lim 
A. 4. 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B. 

n < n cos 2n n 


= 0 => lim u = 0 . 


r 


ncos2n 
n 2 +\ J 

B.5. 


là: 


c. - 4 . 


n 2 + l n 2 +l n 2 +l 


Ta có lim- 


" = lim 1 


1 


n +1 


n 1 + 1 ! n‘ 


= 0; lim- 


n +1 


= 0 


lim 


ncos2n 
n 2 +1 


= 0 ^ lim 


í 




n cos 2 n 
n 2 +1 


= 5. 


D. 1. 


D. 
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2^ _|_ Ị 

Câu 3. Giá trị của. A = lim bằng: 

1-3 n 

B. —00 

4 n 2 +3n + l 
(3n-l ) 2 

B. —00 


A. +CO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Câu 4. Giá trị của. B = lim 


C.-I 

3 


bằng: 


A. +C 0 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Câu 5. Ket quả đúng của lim 


-n 2 +2n + ỉ 


V3 


>n 4 + 2 


là 


A. 


B. “!• 
3 


.73 
3_ ' 

Hướng dẫn siải: 

Chọn A. 

,. -n 2 + 2 n + l ,. (-1 + 2 /n + l/n 2 ) -1 + 0 + 0 

lim —- lim-- 7 —- = — Ị = 

V3n 4 +2 V3 + 2/n 2 V3 + 0 

r 3^7 _ Yì^ 

Câu 6 . Giới hạn dãy số (u n ) với u n = — —— là: 


c.-i 

2 




4n -5 


A. — 00 . 

Hướng dẫn siải: 

Chọn A. 


B. +CO. 


C.1 

4 


limw„ = lim 


Vì limn 3 = +oo;lim 


3 n-n A 3 3/n 3 -1 

—-— = lim n ———— = - 00 . 

4n-5 4-5/n 

3/n 3 -1 _ 1 

4-5/n “ 4' 


Câu 7. Chọn kết quả đúng của lim 


7n 3 -2n + 5 
3 + 5n 


A. 5. 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

,. 7n 3 -2n + 5 

lim———— 

3 + 5 ĨI 

Vì lim Vn = +oo;lim 


B. |. 

5 


c. -00. 


Câu 8. Giá trị của A = lim 


, _ J(l-2/n 2 +5/n 3 ) 

- = lim Vn.-^ ———-- 

3/n + 5 

J(l-2/n 2 +5/n 3 ) 1 

>;lim—-———-- = 4 . 

3/n + 5 5 

, 2n + 3n + 1 , ì 

ủa A = lỉm — : —— băng: 


= +00. 


D. 1 


D. 1 



D. 0. 


D. +CO. 
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A. +CO 


B. —00 


Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


„31 
^ + ~~ + ~2 2 
Ta có: A = lim- J = 4. 

3-1 + 4 3 

n n 


Câu 9. Giá trị của B = lim ~ n bằng: 


A. +C 0 

Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn D. 


n — \j 3 n +1 
B. —00 


c.o 


Vn 2 +n 


1 + Ỉ 


Ta có: B = lim- 


n- 


n 

■V3n 2 +1 


= lim- 


1-4/3 + - 


n _ 1 

' 1 '> 


n V n 

(in 1 + l ) 4 (n + 2) 9 

Câu 10. Giá trị của c = lim--2——--băng: 

n +1 

A. +00 B. —00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


c. 16 


1 Ná Q 2 N 9 


Ta có: c = lim- 


n 8 (2 + ^)V(l + -) 


1 \4 /1 , 2.9 


(2 + 5 ) 4 .(l + f) y 
n = lim- n n =16 


Câu 11. Giá trị của D = lim 


A. +CO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


^(1 + -^) 
n 

. Vn 2 + l--v/3fl 3 +2 


</ 2 n 4 +n + 2 - 
B. —00 


1 + -T7 

n 


bằng: 


n 


1-^3 

</2—1 


n 


Ta có: D = lim- 


hị~r + ề 

K i n V n J 


r + ị + ỉ ~ 1 

V n n 


1-^3 

V 2 -I' 


Câu 12. Giá trị của c = lim 

A. +C 0 

Hướng dẫn siải: 


J 

ị/sn 3 +1 - 




V2n + 3n +1 + n 
B. -00 


bằng: 


c.o 


D. 1 


D. 


1 

1-V3 


D. 1 


D. 1 


D. 1 
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Chọn c. 

Chia cả tử và mẫu cho n 2 ta có được c = lim 


^ z ~ 2 ) 7 ( 2 "+ 1 ) 3 ux„„. 

Câu 13. Giá trị của. F = lim - . —-r - băng: 

(n 2 + 2) 5 

A. +00 B. —00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


3 

1 

1 

A 4 5 + 

Q 

■ — 

V n 5 

n 8 

n 

' 3 

1 

1 

J 2 + — 

+ 4 

+ — 

V n 

n 

n 


= 0 . 


c. 8 


Ta có: F = lim 



7 

r n 

1 -- 


2 + - 

V 


l n) 


f 1t 5 Ỵ 

1 + 72 

V n ) 

Câu 14. Giá trị của. c = lim 


■ = 8 


bằng: 


D. 1 


A. +CO B. -00 c. — D. 1 

4 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

.. _ n 3 -3n 2 + 2.1 

Câu 15. Giá trị của. D = lim— 7 ——- bằng: 

n 4 + 4n 3 +1 

A. +00 B. —00 c. 0 D. 1 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Câu 16. Giá trị của. E = lim — + + - bằng: 

n + 2 

A. +G 0 B. -00 c. 0 D. 1 

Hướng dẫn giải: 

Chọn A. 

F \/n 4 - 2 n + l + 2 n ì 
Câu 17. Giá trị của. F = lim —- băng: 

s+n-n 

_ 3 _ 

A. +C 0 B. -00 c. -f =-— D. 1 

3 S-\ 

Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

I o 

2 —- . Chọn kết quả đúng của limn n là: 
n +n -1 

A.-oo. B.o . c.l . D.+co 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B. 

Ta có: limn^ = lim(n-l)./ T——r~ 

V n + n — 1 
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= lim- 

= lim, 


í(n-l) 2 ( 2 n + 2 ) 
n 4 +n 2 — 1 
í 2 n 3 - 2 n 2 - 2 ft + 2 
' n 4 +ft 2 -1 


| 2 __ 2___2 + _ 2 _ 

= lim 1— — ĨL_JJL^JL- = 0 . 

« n 


Câu 19. lim- 


10 


bằng : 


Vn 4 + ft 2 +1 

A.+oo. B.10. 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

10 10 


Ta có: lim 


Vn 4 + ft 2 +1 


= lim - 


2 /.11 
n Jl + 2 + 4 


n n 


Nhưng lim ./l + T + T = 1 và lim^ = 0 


„2 „4 

n n 


Nên lim 


10 


Vn 4 +ft 2 + 1 


= 0 . 


Câu 20. Tính giới hạn: lim 
A.l. 

Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn B. 

ry. „ x . Vn + 1-4 

Ta CÓ: lim r — =-= lim- 

v^+l +n 


^n+ 1-4 

VÃzTĨ + ft 

B.o . 


n~ 

1 4 

V + 


V n 

/7 

1 

1 t 

\l + 

~2 + 1 

V 

n 


= 2=0 

1 


_ _ . 1 + 3 + 5 + .... + (2n + l) 

Câu 21. Tính giới hạn: lim— v 2 


3n +4 


A.o . 

Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn B. 


B.i 

3 


Ta có: lim 


1 + 3 + 5 + .... + (2n + l) 

• Um_ — _V_ L — Yi 


3n 2 + 4 


= lim 


n 


c.o. 


c.-l 


c.|. 

3 


1 


1 


— 7 —- = lim-— = - 

3ft 2 +4 o , 4 3 


3 + - 


J n 2 — ỉ 1 

3 + ~r - ị --7- . 

3 + n 2 2" 


n 


D.— 00. 



D.l. 
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A. 4. 


B. 3. 


c. 2 . 


D. 


Hướng dẫn sỉải: 

Chọn c. 


lim .3 + 


n 2 -l 1 


1 — 


3 + n 2 2" 


--— = lim 3 + 


n 


2 1 


u 2 

n 


ir=J 3+ 7-° = 2 


Câu 23. Giá trị của D = lim + + a ' n — a ° (Trong đó k, p là các số nguyên dương; a k , 

b p n p +... + bợi + b ữ 

bằng: 

A. +GO B. -00 

Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

Ta xét ba trường hợp sau 


c. Đáp án khác 


D. 1 


a 


u k i " 

k> p . Chia cả tử và mẫu cho n k ta có: D = lim-- 

b 


£—1 

a, + rtL + ...+ 


n 


n 


p-k 


, b 0 

+ - + ĩ 

n 


{+00 if a k b p > 0 
-00 if a k b p < 0 


k = p . Chia cả tử và mẫu cho n ta có: D = lim 


a k +^ + ... + % 
_ n _ a k 


b ‘ + - + ỉ 


k < p . Chia cả tử và mẫu cho n p : D = lim 


, 2-5 " -2 

Câu 24. Ket quả đúng của lim — -- — là: 


I I a 0 

_ Q 

b +... + \ 

p „p 


3"+2.5" 

J_ 

50 


A. -ị. B 

2 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B. 

. 1.1 0-1 
Um lzĩl = ỵ m £Z25_ = liụ = .l 

3"+2.5" (3X _ 0 + 2 50 

ị + 2 . 

[5] 

_ A Ọ n-\ _o 

Câu 25. lim - _ bằng: 

3.2"+4" 

A. +00. B. —00. 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


D. 


25 
’ 2 


c. 0. 


D. 1. 
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yi Ạ r 2J l ~1 ^ ^n 2 2 n ^ 

lỉm-— -= lim-— : -= lim- 


3" 


1-4. 


ío\ 




■3. 


Ai\ 




3.2"+4" 


3.2"+4" 


3. 


f 2 ^ 


V^y 


+ 1 


= lim 


/qY 




í ")\ n /ĩ\ n ^ 


1-4. 


2 

v3y 


-3. 


1 

v3y 


r ^3" A 


= 0 . 


3. 


+ 1 






Câu 26. Giá trị của c = lim^j—băng: 


A. +00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


Q ọ/í Qtỉ 

Ta có: c = lim-^—= lim 

■>/ĩ+l . o/ĩ+1 


_|_ ^«+1 
B. -00 


3. 




~v 


-1 


2" + 1 +3 " T1 _ f 2 , 

2.11 1+3 


3 


Câu 27. Giá trị đúng của lim(3" -5") là: 

A. -00. B. +CO. 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B. 


lim (3" - 5" ) = lim 5" 
Vì lim 5" = +oo;lim 


í/f\ n 


-1 


\JJ 


= —00 . 




(( 3 V ^ 






Câu 28. Giá trị của. K = lim 


A.-i 

3_ 

Hướng dẫn siải: 

Chọn A. 

/9 Y 

3 


= -l. 
3.2"-3" 

2«+l _|_ 3«+l 

B. —00 


bằng: 


ẪT = lim- 


1 


\J/ 


/9 V 


+ 3 


1 

3 


V-V 


Câu 29. lim “■—\ bằng : 
3" +1 

A. +CO. 

Hướng dẫn siải: 


B.l . 


c. 2. 


c. 2 


c.o 


D. 1 


D. -2. 


D. 1 


D.-oo. 
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Chọn A. 


5" -1 

Ta có: lim--—- = lim - 
3" +1 


1 - 


(\ V 


V-V 


OỴ . ro 
+ 


\3J 


\3J 


Nhưng lim 


'O 


n \ 






= 1 > 0 , lim 


+ 




fĩ\ 


V J J 


í N\ n 


= 0 và 


+ 


V~v 


í\\ 




> 0 Vn e N 


5"-l 

Nên lim 1 — — = + 00 . 
3" +1 


n . /-)«+1 


Câu 30. lim^ 
A.o . 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B. 


'4"+2 

3"+4 " +2 


bằng : 


B.i 

2 


C.Ị. 

4 


D. +CO 


Ta có: lim 3 


1 4 " + 2 n+1 

tỉ . /1 n +2 


'3"+4 


. = lim 


1 + 2 


1-n 


1 + 2 . 


= lim 


ro 

UJ 



n 4 

. 2 1 

Í 3 Ì 

UJ 

+ 4 Ị 

UJ 


+ 4 


2 


Vì lim ị = 0 ; lim 4 = 0 . 

UJ UJ 

1 3.3" +4" . ì 

Câu 31. Giá trị của. c = lim . 1 — 0 — 4 — bằng: 

^ 3" +1 + 4" +1 & 

A. +00 B. 4 c. 0 

2 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B. 

Câu 32. Cho các số thực a,b thỏa |a| < l;|h| < 1. Tìm giới hạn 1 = lim 


D. 1 


1 + ữ + ữ +... + ÍĨ 

ỉ + b + b 2 +... + b n 


1 -b 
1 — a 


A. +00 B. —00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Ta có 1 ,a,a 2 ,...,a n là một cấp số nhân công bội a ỉ + a + a 2 + ... + a" = 


D. 1 


1 -a 


n +1 


ì-a 


Tưcmg tự ỉ + b + b 2 + ... + b n = 1 ^ 


n+l 


ỉ-b 


1 — a 


n +1 


Suy ra lim 1 = lim 


1-q l-fr 


1 -h 


n+1 


1 -a 


1-Z? 


(Vì |ữ| < l,|h < l| => lima " +1 = limb " +1 = 0). 
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r^A..-1-1 r TSU-MU _,, A a k- nk +a k-i nk 1 +- + a 1 n + a ữ 

Câu 33. Tính giới hạn của dãy sô A = lim——:— — ---— với a,b„ ^ 0 


A. +G 0 B. —00 

Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

Ta chia làm các trường hợp sau 

TH 1: n=k, chia cả tử và mẫu cho n , ta được A = lim 


b p .n p +b p _ l n p +... + ỉ\n + Ễ > 0 
c. Đáp án khác 


* p 


D. 1 


a, + a ^ + ...+ a f 
* n__ 

h + ^± + ...AK 


n 


n 


TH 2: k > p , chia cả tử và mẫu cho n , ta được A = lim 


a ‘ +2 f + "' + 5 

_ n _ n 

-Ạ-+ +...+\ 

k-p k-p+ì ••• k 

n y n y n 


1+00 khi 
I -00 khi 


a , 


+ - 


ứ 


1-1 


0 , 


'0 


, I ,- + ... + - 

^ yịP-k H + l 

TH 3: k < p , chia cả tử và mâu cho n p , ta được A = lim—-p-—tC- = 0 . 


Câu 34. lim 


í 2 . nn - 3 ^ 

n sin—— - 2 n 




A. + 00 . 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


bằng: 

J 

B. 0. 


lim 


2 . nn - 3 
n sin—-- 2 n 

V 5 J 


— limn 3 


sin 


nn 


— 2 


= —GO 




n 


c. - 2 . 


D. -00. 


Vì limn 3 = +oo;lim 


sin 


nn 


= -2 


. nn 
sin—- 
5 

1 

< — 

n 

;lim— = 0 => lim 
n 

( . nn \ 

sin- 3 - 

5 o 

n 

n 




\ ) 


= - 2 . 


Câu 35. Giá trị của. 

A. +00 

Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

M = lim- 6n 


V J 

. M = limỊVn 2 + 6 n -nj bằng: 
B. —00 


Vn 2 + 6 n +n 

Câu 36. Giá trị của. H = lim ỊV/Í 2 + /ĩ +1 - n j bằng: 


A. +CO 


B. —00 


c. 3 


c.i 

2 


D. 1 


D. 1 
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Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

Ta có: H = lim 


n +1 


1 + 


\Ịn 2 + ft + l + n 


= lim - 


, , 1 , 1 , 1 
/1 + — + —r +1 


Ị_ 

2 


Câu 37. Giá trị của Z? = limỊv2ft 2 + l-ft 

A. +00 B. —00 

Hướng dẫn giải: 

Chọn A. 


n n 2 
j bằng: 


c.o 


Ta có: B = limn 


\ 


2 + i-l 

n 


— +00 


V 1 J 

Bài 40. Giá trị của K = lim n ị\Jn 2 + 1 -nj bằng: 


A. +00 B. —00 c. — 

2 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Câu 38. Giá trị đúng của limỊVn 2 -1 - V3n 2 +2 j là: 

A. +00 . B. —00 . c. 0. 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B. 

limỊ-\/n 2 - 1 — -\/3n 2 + 2 j = limnỊ-s/l — 1/ n 2 —V3 + 2/n 2 j = — 00 . 
Vì limn = +oo;limỊ>/l-l/n 2 -A/3 + 2/n 2 j = l-V3<0. 

Câu 39. Giá trị của A = limỊVn 2 + 6n - n j bằng: 


A. +G0 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


B. -00 


c. 3 


Vn 2 +6n 


Ta có A = limỊVn 2 +6n-nì = lim 

' ' \Jn 2 +6n+n 

= lim 7 — -= lim , — = 3 


+ n 


1 + 6+1 


V ^2 

Câu 40. Giá trị của B = lim ịịjn ĩ +9n 2 -nj bằng: 
A. +G0 B. -00 


A. +C0 

Hướng dẫn siủi: 

Chọn D. 

Ta có: B = limị\Jn 3 +9n 


c.o 


ịỉín 2 +9 n 2 —n j 


D. 1 


D. 1 


D. 1. 


D. 1 


D. 3 
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_ _ 9 _ 

^Ịịn 3 +9 n 2 ) + ns[n 3 +9 n 2 +n 2 
= lim .- 9 —__— = 3 . 

Câu 41. Giá trị của D = lim ị\jn 2 + 2n - ịfn 3 + 2n 2 Ị bằng: 

A. +G0 B. -00 c. — 

3 


Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

ó: T> = limỊVn 2 + 2n -n 


0 = limỊVn 2 + 2n -nj-limỊ-\/n 3 + 2n 2 — nj 

2 n 2 n 2 

, -lim , —— r - 

fn 2 +2n+n \Ị(n 3 + 2n 2 ) 2 + nịjn 3 +2n 2 +n 

2 1; .„ 2 1 

,-= -lim , =- 7 ==— = -. 

Jĩ+f + l ^(l + ^) 2 +^í+f + l 3 

V n \ n \ị n 

Câu 42. Giá trị của. M = limỊẲ/l-n 2 -8n 3 +2nj bằng: 

A. — — B. —00 I 


Ta có 
= lim 

= lim 


A. 

12 

Hướng dẫn siải: 

Chọn A. 


Ta có: M = lỉm- 


( _ỊV___J_ 

^/(1-n 2 - 8 n 3 ) 2 -2nyjĩ-n 2 - 8 n 3 +4n 2 12 

Câu 43. Giá trị của. /V = lim ỊV4/Ỉ 2 +1 - -\/ 8 n 3 + 7 ? j bằng: 


A. +C 0 

Hướng dẫn siải: 


B. -00 


c.o 


Chọn c. 

Ta có: N = limị^fÃn 2 + 1 -2nj-limỊ-\/8n 3 +n -2nj 

Mà: lim(V4n 2 +1 -2n) = lim— 7 = -= 0 

' ' \l4n 2 +l + 2n 

Ỉimịịf8n 2 +~n -2nj = lim- 


■ự( 8 ft 2 +ft ) 2 + 2n\j&n 2 + ft + 4n : 


■ = 0 


Vậy v = 0. 


Câu 44. Giá trị của. Ấ' = limỊ-\/n 3 + n 2 -1 -3a/4h 2 +n + l + 5nj bằng: 

A. +00 B. -00 c. -- 

Hướng dẫn giải: 


12 


D. 1 


D. 1 


D. 1 


D. 1 
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Chọn c. 

Ta có: K = limỊ^/n 3 + n 2 -1 -n|-31imỊV4n 2 + n + l -2nj 
à: limỊ-\/ft 3 + ft 2 -l-ftj = i; lim|V4n 2 + +1 - 2 ft j 


Mà 


Do đó: .£ = --- = 5 


Do đó: K = ^-- = -f- 
3 4 12 

Câu 45. Giá trị của. N = ỉimịịỊrr’ + 3n 2 +1 -n j bằng: 

A. +CO B. -00 


A. +00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 


c.o 


D. 1 


N = lim 


3 n 2 +1 

^/(n 3 + 3 n 2 +1 ) 2 +n.\fn* + 3 n 2 +1 


= 1 


+ n 


là: 


c. 1. 


Câu 46. Giá trị đúng của lim Vn ỊVn+T- -1 ) 

A. - 1 . B. 0. 

Hướng dẫn siủi: 

Chọn c. 

r rí I — 7 /— 7\1 \/n(n + ỉ-n + ì) 

lim \jn \fn + ì-fn-ỉ) = lim — 7 - . 

L V 'J [ V^+1 + V^l 

Câu 47. Giá trị của. H = limn ịịísũ^+n - \[Ã n 2 + 3 j bằng: 


D. + 00 . 


= lim 


2\Jn 

\fn ỊVl + 1/ n+Vl-l/n) 


= 1 . 


A. +GO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


B. —00 


C.-I 

3 


D. 1 


= limnỊ^/8n 3 + ft -2ftj-limnỊV4ft 2 +3 - 2 nj = — 
Câu 48. Giá trị của A = limỊVn 2 + 2 n + 2 + n j bằng: 


A. +GO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn A. 


B. —00 


c. 2 


D. 1 


í r. 2 2~ 

Ta có 4 = lim n .1 + — + —T + 1 =+00 
V v n n J 

.. í L 2 2 ,ì 

Do limn =+oo;lim .11 + —+ -- + 1 =2. 

n n J 

Câu 49. lim >/200 - 3n 5 + 2 n 2 bằng : 

A.o . _ B.l. 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

Ta có: lim ịl 200-3n 5 + 2ft 2 = limn,?p^-3 + -^- 

V n n 


c. +CO. 


D.-oo. 
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/ 200 2 

Nhưng lim ĩl—T — 3 + —r = < 0 và limn = +00 

V n n 

Nên lim \J 200 - 3/ỉ 5 + 2 / 7 2 = -00 


2n 3 + sin2n-l ' 

Câu 50. Giá trị của. A = lim-T—-băng: 

n + 1 

A. +00 B. -00 c. 2 

Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn c. 

_ sin2ft-l 

2 + T 

Ẩ = lim--= 2 


7 .ựn! ì 

Câu 51. Giá trị của. B = lim J== = băng: 

V n 3 + 2ft 

A. +CO B. -00 c. 0 

Hướng dẫn siải: 


Chọn c 

rr„ , yjnl ^ <Jn" n 

Ta có: . < , ’ = = r —= 

yỊn 3 + 2n yjn 3 +2n vn 3 + 2n 
Câu 52. Giá trị của. Đ = lim 


» 0 => 5 = 0 
n + 1 


(V 3 n 2 + 2 -V 3 n 2 -l) 


bằng: 


D. 1 


D. 1 


2 _ 

A. +00 B. -00 c. -7= D. 1 

V3 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Câu 53. Giá trị của. E = lim(Vn 2 + n + l - 2 n) bằng: 

A. +00 B. —00 c. 0 D. 1 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B. 

Câu 54. Giá trị của. F = limỊVn + 1 +nj bằng: 

A. +00 B. —00 c. 0 D. 1 

Hướng dẫn siải: 

Chọn A. 

Câu 55. Giá trị của. H = lim(Vn 2 +1 - ^/n 2 -ĩ) bằng: 

A. +00 B. -00 c. Đáp án khác D. 1 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Xét các trường hợp 
THI: k> P=>H = -00 
TH 2: k < p => H = +00 
TH 3: k = p => H = 0 . 

Câu 56. Tính giới hạn của dãy số u= — -ịJ- — 7 = + — 7 = 2 — 7 =+... +- 7=2 - : 

2 V1 + V2 3V2 + 2V3 (n + l)Vn+nVn + l 
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A. +CO 

Hướng dẫn giải: 

Chọn D. 


B. —00 


c.o 


D. 1 


Ta có: 

Suy ra u n = 1 - 


1 


(k + l)\fk +ky[ic + ĩ \[ĩc \[k + 1 

1 


4n + 1 


li mí/,, = 1 


Câu 57. Tính giới hạn của dãy số u n = 


(n + l)Vl 3 + 2 3 +... + ft 3 


3n + /T + 2 


A. +00 

Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

Ta có: l 3 +2 3 + ... + ft 3 = 

\2 


B. -00 


C.A 

9 


D. 1 


n(n + ỉ) 


Suy ra u n = 


n(n + 1 ) 


limu = —. 


" 3(3n 3 +n + 2) " 9' 

Câu 58. Tính giới hạn của dãy số u n = (l-3-)(l-3-)...(l-3-) trong đó T n - n ( n + \) ' . 

Tị T 2 T n 2 


A. +00 B. —00 

Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

. 1 , 2 _(k-m+2) 

Tacó: I- — = I—— = —--f-—-— 
T k k(k + ỉ) k(k + 1) 

,, 1 w + 2 1 

Suy ra w„ limw„ = ị. 

3 3 


c. ị 

3 


D. 1 


Câu 59. Tính giới hạn của dãy số u n = 


2 3 -1 3 3 -1 n 3 -1 


" 2 3 +1'3 3 +1 ""n 3 +1 


A. +G 0 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


B. -00 


c| 

3 


D. 1 


Tacổ £ 3 -1 _ Ịk-m^+k + X)_ 

aCO & 3 + l (k + 1 )[(Ấ: - 1) 2 + (Ả: - 1 ) + 1 ] 

2 n + /Ĩ + 1 2 

Suy ra => t/„ = —— => limw = — 
n 3 (n-l)n 3 

n 

Câu 60. Tính giới hạn của dãy số u n = ' s ỵ_ l 

k=\ 

A. +00 B. —00 


2k-l 


A. +GO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


c. 3 


D. 1 
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T , „ 1 1 
Ta có: u n -ịu n = Ỷ + 


11 .1 

2 2 2 2 n ~ l 


2n-\ 

r\n +1 


1 3 2ft + l _ 

— =— —;, => limw =3. 

2 2 2" +1 


Câu 61. Tính giới hạn của dãy số u n -q + 2 q 2 +... + nq n với |g| < 1 


A. +C0 


B. -00 


Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn c. 

Ta có: u n - qu n - q + q 1 + q 3 +... + q n - nq n+l 
=>(l-íK =q^-^--nq n+1 . Suy ra lim u n =—9— 

1 -q (1 -q) 

Câu 62. Tính giới hạn của dãy số u n = y]—r- 

k= i n +k 


(1 -í) 


A. +C0 

Hướng dẫn giải: 

Chọn D. 

la có: n—— — <u„ <n 


B. -00 


c. 3 


n 2 + n 


n 2 +ì n 2 +1 

=> \u n -1| < —r— -> 0 => lim = 1. 
n +1 

Câu 63. Tính giới hạn của dãy số B = lim 


n <«..-!< 


ft 2 +1 


■\/n 6 + ~n +1 - 4 V ft 4 + 2ft -1 


A. +00 


B. -00 


(2n + 3) 2 

c. 3 


Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn D. 

Chia cả tử và mẫu cho n 2 ta có được: 


5 = lim 


H + 1-4 3 


2+3 


V nj 

Câu 64. Tính giới hạn của dãy số c = limỊ^4n 2 + n + l -2nj 


A. +CO 

Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn D. 

Ta có: c = lim 


B. -00 


c. 3 


n + 1 


1 + 


'ỊÃn 2 + n + l + 2 n 


= lim - 


n 


4 + UẶ + 2 
I n n 


Ị_ 

4 


D. 


(1 + ,) 2 


D. 1 


D. — 


D. \ 

4 
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Câu 65, Tính giới hạn của dãy số D = lim ị\Jn 2 +n + \ - 2<Ịn' +n 2 -\ +nj 
A. +C0 B. -00 c. - — 


A. +00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Ta có: D = limỊVn 2 + n + l -nj- 21 imỊ-\/n 3 + n 2 -1 - nj 


Mà 


à: limỊVtt 2 + n +1 -nj = lim 


n + ỉ 


1 + 


lim + n 2 —ĩ —nj = lim 


Vn 2 + H +1 + n 
n 2 -1 


= lim - 


, , 1 , 1 , 1 
/1 + — + —r + 1 


2 


n n 


^/(n 3 + n 2 — l ) 2 + n.-\/n 3 + n 2 -1 +n 2 


= lim- 




1 1 




+ H-Ui 

\ n n 


1 

3 


Vậy £> = 1—1 = -1 
2 3 6 

Câu 66 . Cho dãy số (x n ) xác định bởi Xj = , x n+l = X 2 + x„,Vn > 1 

Đặt 5„ = ——— + — ỉ— + —I- ỉ— . Tính lim s . 

Xj +1 x 2 +l x„+l 


B. —00 


c. 2 


A. +CO 

Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

Từ công thức truy hồi ta có: x n+1 > x n , Vn = 1,2,... 

Nên dãy (x n ) là dãy số tăng. 

Giả sử dãy (x n ) là dãy bị chặn trên, khi đó sẽ tồn tại limx n = X 
Với X là nghiệm của phương trình : x = x 2 + x«x = 0<x 1 vô lí 
Do đó dãy (x n ) không bị chặn, hay limx n = + 00 . 

1 1 _ 1 _ 1 

*»(*» +1 ) x n x n +ỉ 


Mặt khác: 


Suy ra: 


X n +1 V-% 

1 1 1 


x.+l X., X 


'n n+1 


Dần tới: s„= — - —=2 —— ^ lim 5. = 2-lim — = 2 


*ĩ x n + 1 




'n +1 




'n +1 


12 k 

Câu 67. Cho dãy (x,) được xác định như sau: X, = — + — + ...+ 

* * 2! 3! (£ + 1 )! 

Tìm limw n với u n = yịxị + x 2 + ... + x 2011 . 


D. 1 


D. 1 
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A. +00 B. —00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

k _1 1 1 

Ta có: ——— nên x t = 1 —-—— 

(* + l)! kĩ (k+1)! k (k + 1 )! 

1 1 ' 

Suyra x k -x k+ì =——— - ——— 7 <0=>x í: <x k+ . 
k k+l (k+ 2 )! (* + l)! * k+1 

Mà: X 2 QJJ < í^x" + x 2 + ...+x 2011 < >/2011 +2011 

Mặt khác: limx 2011 = lim V201 lx 20ll = x 2011 = 1-^^ị 


c. 1- 


1 


2012 ! 


Vậy lim« H = 1 -- 


1 


2012 ! 

Câu 68 . Cho dãy số (u n ) được xác định bởi: 

A. +GO B. -00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Ta thấy u n > 0, Vn 

Ta có: uị +ì = u 3 n +3 + -— + -j (1) 

K K 

Suy ra: u 3 n > n 3 _! + 3 => w 3 >uị+3n (2) 


u ữ =2011 


K + I= u n+-J 

K 

C.3 


1 . Tìm lim—. 

n 


Từ (1) và (2), suy ra: u 3 n+l <u 3 n +3 + 


1 1 

—3—õ —^ 7-7 

<+ 3n (uị+3n) 


1 .3.0.1. 1 

■J < u 3 + 3 + —— + ——1 
2 " 3n 9 n 2 


D. 1 + 


D. 1 


Do đó: « 3 <« 3 +3n + ịỹị + ịỹ-V (3) 

3 tí* 9 Ố & 2 

T1 , . 1 . 1 . 1 „ 1 o 1 r ĩsr ĩ . /z- 

tík 2 1.2 2.3 (n-l)n n tí k \77ik 2 

_ r „ 3 Q -ĩ 2 >/ 2/7 

Nên! 22 q + 3/2 < / 2^ < Uq + 3/2 + — + ——— 

TT . ul u 3 . 2 v 2 

Hay 3 + - 2 -<- iL <3 + - 2 - + f L +-^. 
n n n 9n 3\ln 

Vậy lim— = 3. 

/2 

Câu 69. Cho dãy X > 0 xác định như sau: /(x) = + ^ —-. Tìm ( 0 ;+oo). 


A. +C 0 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


B. -00 


c. 2010 


D. 1 
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Ta có u n+l -u n = 


2010 


•<=>■ 


«»+1 - u n 2010w n+1 


■»-^- = 2010 . —-— 

U n +1 \ U n U n +1 y 

Ta có Y-^ = 2010(———) = 2010(1——) 

U n + 1 M 1 M „ + l M „ + l 

Măt k hár ta íTnrnp minh ihnve• lim u = +00 


Mặt khác ta chứng minh được: lim u n = +CO. 
u 
u 


Nên lim( V —!—) = 2010. 

U n + 1 

^ . /í.\/ĩ + 3 + 5 +... + (2n — 1) 

Câu 70. Tìm lim« n biết = ——- - 


2« +1 


A. +GO B. —00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Tacó: 1 + 3 + 5 + .., + 2n-l = n 2 nên limw„ = 


1 


Câu 71. Tìm limw n biết f(x) = 


>fx —2 +2x-l 


x-1 

3m-2 


B. -00 


A. +CO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

Ta có: 1 + 2 + ... + « = 
Nên lim u =^Ệ= 

42 


Câu 72. Tìm lim u n biết f(x) = 


khi x^ì 
khi x = l 

c. 2 


n(n+l) 2 r ,2 2 _ n{ĩi + 1 )( 2 « + 1 ) 


và 1+2 +... + « =■ 


Vx + 1-1 


khix > 0 


2x + 3m +1 khi X < 0 


A. +00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 


B. -00 


c. 2 


Ta có: 


1 


D. 1 


D.Ệ 

■ã 


D. 1 


:- 7 =-- , = —== — , Suy ra u n = 1 — J= —= 

(k+ l)4k + k4k+ 1 yjk y/k + ì y/n + ì 

V2x-4 + 3 khi X > 2 


li mí/.. = 1 


Câu 73. Tìm lim u n biết f(x) = 


x + ỉ 


A. +CO 


J 2 -2mx + 3m + 2 
B. —00 


khi X < 2 


c.i 

3 


trong đó X + 1 . 


D. 1 
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Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn c. 

, 1 , 2 (k-m + 2) Q _ _ 1 n + 2 ,. 1 

T k k(k + 1) k(k + 1) 3 n 3 

Câu 74. Tìm limw biết u n = V , = 

*=1 yjn +k 

A. +00 B. —00 c. 3 D. 1 

Hướng dẫn giải: 

Chọn D. 

rp„ „x. 1 „ 1 „ 1 , 10 n . .. . n 

Tacó: < -+== < -+== ’ fc = l,2,...,ftSuyra <M„< 

\ln +n \ln +k Vft +1 \ln +n Vn +1 

72 72 

Mà lim , = = = lim . = = 1 nên suy ra limií B = 1. 

\ln 2 +n Vn 2 +1 

Câu 75 Tìm limw n biết M„ = ^2^2...^ 

n dau can 

A. +00 B. -00 c. 2 D. 1 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

u.,4 ,íìỴ.,-(!)■ 

Ta có: u n = 2 2 2 2 ” =2 ^ 22 ,nên limu K = lim2 ^ 2 ' =2. 


Câu 76. Gọi g(x) ^ 0, Vx < 2 là dãy số xác định bởi • . Tìm lim /(x) = lim (V2x-4 + 3 ) = 3. 

*->2 + x->2 + V / 

4 _ 

A. +00 B. -00 c. _ D. 1 

3 


Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn c. 

Ta có 0<< u 2 => w 3 = ~g + g^ u i < ọ + ọ v ^ m 2 = m 3 nên dãy (w n )là dãy tăng. 

~ 4 w 4 

Dê dàng chứng minh được u n < — ,\/neN .Từ đó tính được limu n = — . 


Câu 77. Cho dãy số A = 


( 

2 

1 3 

2 

( 1 

\ 

2 

V 

+ -V 2 

1 y 1 

+ 


+ *2 

7 


1 


+—X X, + 3 > 0 được xác định như sau 
2 


<íí> X; = x 2 . 


Đặt X < -^. Tìm <=> X 3 + 2x - 3 V3 - 2x - 4 = 0. 
2 


A. +GO 

Hướng dẫn siủỉ: 


B. -00 


C.Ị 

2 


D. 1 


Chọn c. 

Ta có: u n+l = (u] + 3m„)( w 2 + 3 m„ + 2) +1 = Jõ? n + 3w„ +1) 2 
= M 2 + 3n n +1 
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Suy ra: u n+l +1 - (u n + 1 ){u n + 2): 

1 1 1 


U n+\ + 1 u n + 1 u n + 2 


Suy ra: 


u n + 2 + 1 M »+l + 1 


n 

Do đó, suy ra: v n = 

Ỉ=1 


1 


1 


=ĩ\ M i+l M i+1+1 


i+1 1 V 


1 1 1 1 

M 1+1 M «+ 1+1 2 M «+ 1+1 


Mặt khác, từ M „ +1 = u 2 n + 3u n +1 ta suy ra: u n+l > 3". 
Nên lim— ỉ —- = 0 . Vậy limv„ = 4. 

U n+\ + 1 2 


Câu 78. Cho a,Z?eN*,(a,Z?) = l;ne{aZ? + l,aZ? + 2,...}. Kíhiệu r là số cặp số (w,v)eN*xN* sao cho 
r 1 

n = au + bv. Tìm lim— = —. 


A. +GO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Xét phưcmg trình 


0 : 


n -1 


B. —00 


( 1 ). 


ab 


D. ab -1 


Gọi (« 0 ,v 0 ) là một nghiệm nguyên dương của (1). Giả sử (w,v) là một nghiệm nguyên dương khác 
(« 0 .v 0 ) của(l). 

Ta có au 0 + bv 0 =n,au + bv = n suy ra a(u -u ữ ) + /?(i’- v 0 ) = 0 do đó tồn tại k nguyên dương sao cho 

v 0 z 1 

a 


u = u 0 + kb,v = v {) -ka . Do V là số nguyên dương nên v 0 - ka > 1 <s> k < — —(2) 

a 

Ta nhận thấy số nghiệm nguyên dương của phương trình (1) bằng số các số k nguyên dương cộng với 


1. Do đó r = 


v 0 -l 


+ 1 = 


n 

u 0 

r 

_ab 

b 

a _ 


+ 1 . 


Từ đó ta thu được bất đẳng thức sau: —r —+ 1. 

ab b a ab b a 


1 u 0 1 / r « / 1 u 0 1 1 


Từ đó suy ra : —--—7 -- - -f—. 

ab nb na n ab nb na n 

r ^ ^ r 1 

Từ đây áp dụng nguyên lý kẹp ta có ngay lim — = —-. 

n ab 


Câu 79. Cho dãy số có giới hạn (u n ) xác định bởi: 




I 


. Tìm kết quả đúng của lim u n . 


u n +l = 


A.o . 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B. 


B.l. 


2 -u l 

c.-l. 


n > 1 


D. 
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1 2 3 4 5 

Ta có: u, = —; U-, = —;«, = —',u,= -j; Ur = 

2 3 4 5 6 

Dự đoán u n = ——— với «eN 
n +1 

Dễ dàng chứng minh dự đoán trên bằng phương pháp quy nạp. 
n 

n +1 


72 \ 

Từ đó lim u = lim = lim——- = 1. 


1 + Ỉ 


Câu 80. Tìm giá trị đúng của s = \fĩ 


^ 1.11 .1 
1 + —+ - + - + . 




2 4 8 


A.V 2+1 . 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Ta có: 5 = V2 


1 1 1 


B. 2 . 


1 


2 " 

C.2V2 . 


1 + -7 + —+ , + - 1 - + . 

V 2 4 8 2" 


= V2.—ỉ— = 2V2 . 

1-ị 

2 


Câu 81. Tính giới hạn: lim 


A.o 
hạn. 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B. 

Đặt': 

. 1,1 , 1 
1.2 2.3 n(n + l) 


11 1 
1.2 2.3 n(n + l) 

B.l. 


c.|. 

2 


,1.11.1 1 , 1 n 

= 1 -- + .-.+••• + —-— =1 -— = —— 

2 2 3 n n + 1 n + 1 n + 1 


lim 


1 . 1 . 1 

7~r + ~T + ....H- - 7 — —7V 

1.2 2.3 n(n + ỉ) 


= lim — = lim—ỉ— = 1 
1 + - 


n + l 


n 


Câu 82. Tính giới hạn: lim 


1 


1.1 
1.3 3.5 n(2n + l) 


D. 


D. 


A.1, 

Hướng dẫn giải: 

Chọn B. 

Đặt* 


B.o . 


D. 2 


Muafìle Word liên hệ: 0978064165 - Emaỉl: dangvừtdong.bacgiang.vn@gmaịLcom 
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Website: https://toanmath.com/ 


Không có giới 


Trang 75 

































ST&BS: Th.s Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A 


Giới hạn - ĐS&GT 11 


,11 , 1 

1.3 3.5 n(2n + l) 

2 2 2 

=>2A = -r- + -r- + ....+ - 

1.3 3.5 n(2n + l) 

. „ , ì 1.1 1.1 1 . .1 

3 3 5 5 7 n 


2A = 1- 


1 


2 n 


2n + \ 2n +1 


1 

2n + 1 


A = 


n 


2n + l 
Nên lim 


11 1 
1.3 3.5 n(2n + l) 


= lim—-— = lim—- 


2n + l 


2 + I 2 


Câu 83. Tính giới hạn: lim 

AẬ 

4 

Hướng dẫn siải: 

Chọn A. 


1 


11 

~~ + + ....4 ---—— 

1.3 2.4 n(n + 2) 

B.l 


c.o. 


Ta có : lim 

= lim — 


1 


11 

H -—— 

1.3 2.4 n(n + 2) 


= lim 


(l-ỉ + i 

1 . 1 

-1- 

1 

1 

1 ) 

= lim — 

Í1 + I- 

1 ^ 

3 2 

4 3 

5" 

n 

ĩi + 2 J 

2 

2 

líỉ + 2 J 


2 . 2 . 2 
1.3 2.4 n(n + 2) 


3 

4' 


Câu 84. Tính giới hạn: lim 

A.ỊI 

18 _ 

Hướng dẫn siải: 

Chọn A. 

Cách 1: 


11 1 

T4 + 2Ã + "' + n(n + 3) 

B. 2. 


c. 1. 


lim 

= lim 


11 1 

ĨÃ + 2^5 + ' + n(n + 3) 


1^11 1 

1 + —+ -- 


= lim 
1 


1^11111 1 1 } 

1 - ——-—- 

42536 n n+3) 


_Ị_\ 

2 3 n+1 n+2 n+ 3 J 


= Ịi-lim 
18 


3n 2 +12n + ll 
(n + l)(n + 2)(n + 3) 


n 

18 



D. 


3 

2 ' 


Cách 2: Bấm máy tính như sau: V và so đáp án (có thể thay 100 bằng số nhỏ hơn hoặc lớn 

1 x(x + 3) 

hơn). 
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Câu 85. Tính giới hạn: lim 
A. 1. 

Hướng dẫn sỉủỉ: 

Chọn B. 

Cách 1: 

lim 

= lim 


\( 1 ì 

1 'ì 


( 1 w 


1-4 


1-4 

Ll 2 ) 

3 2 J 


^ n )\ 


B. 


D. 


[Í1-4 

í>4 


Í1-4' 

= lim 

'41 

41 

íl-i) 

41 



4ĨI 

Ll 2 ) 

l 3 ) 


n J 


.1 2) 

l 2) 

3j 

3 ) 


L n) 

n)_ 


J_ 3 2 4 n-1 n + \ 

2 2 3 3 n n 


1 n + 1 1 

= lim—.—— = — 

2 n 2 


100 / J \ 

Cách 2: Bấm máy tính như sau: P3 1 _ 2 so đáp án (có thể thay 100 bằng số nhỏ hơn hoặc lớn 

2 V x ) 


hơn). 
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GIỚI HẠN HÀM SỐ 


A - LÝ THUYÉT TÓM TẮT 


Giói hạn hữu hạn 

Giới hạn vô cực, giói hạn ở vô cực 

1. Giói hạn đặc biệt: 

lim X = x 0 ; lim c = c 

x^x 0 X^X 0 

(c: hằng số) 

2. Định lí: 

a) Nếulim f[x) = L và lim g(x) = M 

x->x 0 x ~> x o 

thì: lim [f(x) + g(x)] = L + M 

X^X 0 

lim [f(x)-g(x)] = L -M 

X^X 0 

lim [ f(x).g(x)] = L .M 

x->x 0 

1 i m = — (nếu M 5* 0) 

X—>Xq g(x) M 

b) Nếu f(x) > 0 và lim f(x) = L 

x^x 0 

thì L>0và lim ^f(x)=yỊT 

x^x 0 

c) Nếu lim f(x) = L thì lim 1 f(x)| = \l 1 

x->x 0 x^x 0 

3. Giới hạn một bên: 

lim f[x) = L <=> 

x^x 0 

lim f(x)= lim f(x) = L 

x->x 0 ~ x ~> x 0 + 

1. Giới hạn đặc biệt: 

lim /=+»; lim netkchạa 

X— >+00 X—>— 00 [-00 neá k leủ 

c 

lim C = C; lim -- = 0 

x^±oo X^±oo ỵk 

..1 ..1 

lim — = -oo; lim — = +00 

x->cr X x->0 + X 

1 1 

lim 7-7= lim A = +oo 

X->(T |x| x->0 + |x| 

2. Định h: 

Nếu lim f(x) = L* Ovà lim g[x) = ±00 thì: 

X^X 0 x->x 0 

í +00 neá L va 0 \\m g(x) cuhgdaá 

lim f(x)g(x) = J , . x ? x ° ... . , , 

x->x — co neá L va0\\m g(x) traùdaá 

{ x ^ x o 

[0 neó lim g[x) = ±oo 

f(x) x ^ x ° 

lim = < +coneá lim g(x) = 0 vaá. .g(x) > 0 

x->x 0 g(x) 1 x->x 0 

-00 neá lim g[x) = 0 vaá. .g(x) < 0 

l x^x 0 

* Khi tính giới hạn có một trong các dạng vô định: , 

—, 00 - 00, O.oo thì phải tìm cách khử dạng vô định. 

00 


B- BAI TẬP 


DẠNG 1: TÍNH GIỚI HẠN DẠNG BẰNG ĐỊNH NGHĨA HOẶC TẠI MỘT 
ĐIỂM 


Phương pháp: 

+ Sử dụng định nghĩa chuyển giới hạn của hàm số về giới hạn của dãy số. 

+ Neu f(x) là hàm số cho bởi một công thức thì giá trị giới hạn bằng f(x 0 ) 

+ Neu f(x) cho bởi nhiều công thức, khi đó ta sử dụng điều kiện để hàm số có giới hạn ( Giới hạn 
trái bằng giới hạn phải). 

' , X 3 + 2x 2 +1 

Câu 1. Chọn kêt quả đúng trong các kêt quả sau của lim — . - — là: 

x /- 1 2 x +1 

A. -2. B. -ị. c. ị. D. 2. 

2 2 

Hướng dẫn siải: 
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Chọn A. 


Cách 1: lim , 

2x 5 +1 


+ 2x 2 +l_(-l) 3 + 2.(-l) 2 +l_ o 

2(-l) 5 + l 


Cách 2: Bấm máy tính như sau: — - - — + CACL + x = -ì + 10” 9 và so đáp án. 


2x +1 


Cách 3: Dùng chức lim của máy VNCALL 570ES Plus: lim 


X 3 + 2x 2 +1 


2x 5 +1 


và so đáp án. 


X —^ —1 + 10 


Câu 2. lim 


4x 3 -1 


-*3x +X + 2 

A-oo. . 

Hướng dẫn giải: 

Chọn B 

lt 4x 3 -1 11 

lim —--— = —-. 

X-*- 2 3x 2 + X+2 4 


bằng: 


B. 


11 


c.ii 


r X +1 ' 

Câu 3. Tìm giới hạn hàm sô lim ' băng định nghĩa. 

X -* 1 X -2 

A. +GO B. -00 c. -2 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c 

Với mọi dãy (x n ):limx n =1 ta có: lim — + * = -2 Vậy lim A + * = -2. 

° X->1 X - 2 


X Ằ 

Với mọi dãy (i B ):linu n =1 ta có: lim — ' =-2 Vậy hm- 

x n -2 x^ì X 

Câu 4. Tìm giới hạn hàm số lim( X 3 +1) bằng định nghĩa. 

*->2 v ' 

A. +00 B. —00 c. 9 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

\l X I 3 2 

Câu 5. Tìm giới hạn hàm số lim-—— bằng định nghĩa. 


A. +CO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

1: __ a/x + 3-2 1 

lim—-——— = — 
X — 1 4 


X — 1 

B. —00 


c. -2 


^ ' X + 3 > 

Câu 6. Tìm giới hạn hàm sô lim băng định nghĩa. 


A. +C0 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

Câu 7. Tìm giới hạn hàm số lim 


X — 2 
B. -00 


2x 2 — X +1 


A. +GO 

Hướng dẫn siải: 


X + 2 

B. —00 


c. -2 

bằng định nghĩa. 

c. -2 


D. +C0. 


D. 1 


D. 1 


D. \ 

4 


D. 1 


D. 1 
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Chọn B. 

,. 2x 2 -x + 1 

lim —-—— = -co 

X+ 2 

, 3x + 2 ' 

Câu 8. Tìm giới hạn hàm sô lim "' ~ băng định nghĩa. 

x ~> 1 2x-l 

A. +00 B. -00 c. 5 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

,. / \ . 3x + 2 3x + 2 3.1 + 2 

Với mọi dãy x„ : lim x„ = 2 ta có: lim —— = lim—2—— = —— = 5 
y nJ " i 2x-l 2x n -ỉ 2.1-1 

— ^ i s I 4x 2 -3x , , 


D. 1 


Câu 9. Cho hàm số /(x) = 

A. 

9 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B. 


(2x-l)(x 3 -2) 


. Chọn kết quả đúng của lim /(x): 


X —>2 


B 


>Ỉ5 


D. 


4~2 


Cách 1: lim 

X —>2 


Ị 4x 2 -3x — _ Ị 4.2 2 -3.2 _ V? 

]Ị(2x-l)(x 3 -2)~^(2.2-l)(2 3 -2)~ 3 

, ,, , . I 4x 2 -3x ^.. 


Cách 2: Bấm máy tính như sau: 


'(2x-l)(x 3 -2) 

Cách 3: Dùng chức lim của máy VNCALL 570ES Plus: lim 


+ CACL + x = 2 + 10 9 và so đáp án. 


4x 2 -3x 


l(2x-l)(x 3 -2) 


và so đáp 


X — ^ 2 + 10 


,-9 


án. 


cos5x 


Cách 2: Bấm máy tính như sau: Chuyển qua chế độ Rad + + CACL + X = -10 9 và so đáp án. 


2x 


Cách 3: Dùng chức lim của máy VNCALL 570ES Plus: chuyển chế độ Rad + lim 
so đáp án. 

Câu 10. Tìm giới hạn hàm số lim ^ X + 4 — ĩ. bằng định nghĩa. 


cos5x 


2x 


và 


X— » -10 9 


A. +GO 


B 


*->° 2x 

ỉ 

8 


c. -2 


D. 1 


Hướng dẫn giải: 

Chọn B. 

Với mọi dãy (x n ): limx„ = 0 ta có: 


1 


1 


lim —- = lim —- = lim ầ Y =Um—^-= T = -. 

2 * 2x . 2 * 4 '/ 7+4 + 2 ) 2{^ĩĩ + 2) 8 


r - 3 -V 

Câu 11. Tìm giới hạn hàm sô lim băng định nghĩa. 


A. +C0 


*->i + X — 1 

B. -00 


c. -2 


D. 1 
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Hướng dẫn siải: 

Chọn A. 

4x-3 4x -3 

Với mọi dãy (x n ) :x n >1, Vn và limx n = 1 ta có: lim = lim— 2 —-- = + 00 . 

*->i + x-l x„-ỉ 


, 3x-ỉ ì 

Câu 12. Tìm giới hạn hàm sô lim — băng định nghĩa. 

x — 2 


B. —00 


c. -2 


A. +GO 

Hướng dẫn giải: 

Chọn B. 

3x-l 3x -1 

Với mọi dãy (x„ ):x<2, Vn và limx = 2 ta có: lim = lim— 2 —— = -00 . 

x->2 X - 2 x n -2 

' 2x 2 + X — 3 ' 

Câu 13. Tìm giới hạn hàm sô lim-—--băng định nghĩa. 


D. 1 


x-ỉ 

B. 5 


c. -2 


A. +G0 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B. 

Với mọi dãy (x n ): lim x n = 1 ta có: lim — +x —- = lim ^ X " +X " 3 


D. 1 


X ^ 1 x-l 


^—— = lim(2x íỉ + 3) = 5. 


r X + 1 

Câu 14. Tìm giới hạn hàm sô lim———— 

“ 2 (2 -x) 4 

A. +GO 

Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn A. 


Câu 15. Tìm giới hạn hàm số lim 

2x +1 


bằng định nghĩa. 

1-xỴ 

B. -00 c. -2 

bằng định nghĩa. 


D. 1 


3x 2 


A. +G0 

Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn c. 

3x 2 


B. -00 c. ị 

2 


D. 1 


Đáp số: lim ——r—- = — 

2x +1 2 

Câu 16. Tìm giới hạn hàm số lim (V 2 + v-l) bằng định nghĩa. 

A. +00 B. -00 c. -2 

Hướng dẫn siải: 

Chọn A. 

V 2 —4 

Câu 17. Tìm giới hạn hàm số lim , bằng định nghĩa. 

”W(* <+1 )( 2 -4 

A. +00 B. -00 c. 0 


D. 1 


A. +00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Câu 18. Tìm giới hạn hàm số lim 


D. 1 


V + 3x + 2 


*->-! Ut + J 


bằng định nghĩa. 
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A. +00 B. —00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

Do X— >-l~ =>|x + l| = -(x + l). Đáp số: lim 


c. -2 


•X + 3x + 2 


X + 


1| 


= -l. 


r — JC +1 ' 

Câu 19. Tìm giới hạn hàm sô A = lim —-—-— băng định nghĩa. 


- ( - >1 X +1 


A. +GO 

Hướng dan giải: 

Chọn c. 


B. —00 


C.Ỉ 

2 


Ta có: A = lim 


x-x + 1 1-1+1 1 


• ( - >1 X +1 


1 + 1 


Câu 20. Tìm giới hạn hàm số B = lim bằng định nghĩa. 


+4 sinx + 1 

6 


A. +C0 

Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 


B. —00 


c. 


4V3+6 


Ta có B = lim 


2 tan X + 1 _ 2 * an 6 + 1 _ 4\Í3 + 6 


Ạ sinx + 1 • ^ , . 

6 sin-^ + 1 

6 


, \Jx + 2 — X +1 ' 

Câu 21. Tìm giới hạn hàm sô c = lim-22— - băng định nghĩa. 


*->° 3x +1 


A. +00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c 


B. —00 


c. 3/2 + 1 


~ , r,_,- ỳx + 2-x + ỉ 3 r- 

Ta có: c = lim---—-= </2 + 1. 

*2o 3x +1 


•^7 -ĩ Ị 

Câu 22. Tìm giới hạn hàm số D = lim———2— bằng định nghĩa. 


x ~> 1 X - 2 


A. +00 B. —00 

Hướng dẫn giải: 

Chọn D. 

1. r ,_ i;m ^+ĩ + 1 _^8+ 1 _ o 

Ta có: D = lim—-—-— = - = -3 . 

*2Ĩ X - 2 1-2 

, X + 1 

Câu 23. Tìm giới hạn hàm số A = lim — 7 —-- 

*->- 2 x +X + 4 


c. -2 


bằng định nghĩa. 


A. +00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


B. —00 


c.-i 

6 


D. -1 


D. 1 


D. 1 


D. 1 


D. -3 


D. 1 
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Câu 24. Tìm giới hạn hàm số B = lim 

x->~- 


sin 2 2x-3cosx 
tanx 


bằng định nghĩa. 
„ 3yỈ3 9 


Ả. +G0 B. —00 

4 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Câu 25. Tìm giới hạn hàm số c = lim ^y^x + 3 k£ n g (Ịị nh nghĩa. 


D. 1 


X->1 


3x -2 


3^3 9 


A. +C 0 B. -00 c. 

4 2 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

Câu 26. Tìm giới hạn hàm số D = hm ^I^-2 —— bằng định nghĩa. 

3x+l-2 


D. V 2 -V 5 


c.-i 

6 


D.o 


A. +00 B. —00 

Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn D. 

Câu 27. Cho hàm số /(x) = x ■ Chọn kết quả đúng của lim fịx): 

X -1 khi x<2 *- >2 


A. -l._ 

Hướng dẫn siải: 


B. 0. 


c. 1 . 


D. Không tồn tại. 


Chọn c. 

Ta có lim/(x) = lim (x 2 -3Ì = 1 
lim / (x) = lim (X -1 ) = 1 

X — >2 X — >2 

Vì lim / (x) = lim / (x) = 1 nên lim / (x) = 1. 


x->2 + 


X —>2 


Câu 28. Tìm a để hàm số sau có giới hạn khi X —» 2 /(x) = 


X 2 + ax +1 khi X > 2 


2x 2 - X +1 khi X < 2 


A. +00 


B. —00 


1 


D. 1 


Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

Ta có: lim /(x) = lim(x 2 +ax + 2) = 2a + 6. lim /(x) = lim(2x 2 -x + 1) = 7. 

-»/• V o ^ '*'* V o V V o 


x->2 + 


X —>2 


X— >2 


Hàm số có giới hạn khiX —» 2 <=> lim /(x) = lim /(x) <=> 2a + 6 = 7 a = 4. Vậy a = 4 là giá trị cần 

X— »2 + X— >2“ 2 ' 2 


X— >2 


tìm. 


Câu 29. Tìm a để hàm số sau có giới hạn tại X = 0 /(x) = 


5ax +3x + 2a + l 


khỉ X > 0 


1 + X + Vx 2 + x + 2 khỉ X < 0 
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A. +GO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


B. —00 


4~2 


D. 1 


Ta có lim /(x) = 2a +1 = 1 + \Ỉ2 = lim /(x) => a = 

x->0 + x->0~ 




Câu 30. Tìm a để hàm số. f(x) = 


Ả. +GO 

Hướng dẫn giải: 


B. —00 


15 ax + 3x + 2a +1 khỉ X > 0 
1 + X + Vx 2 + X + 2 khi X < 0 

„ 4~2 


có giới hạn tại X —>• 0 


D. 1 


Chọn c. 

Ta có: lim f(x) = lim (5ax 2 + 3x + 2a + 1) = 2a + l 

77/ J x7o* ' ) 


V ậy 2a +1 — 1 + \Í2 ữ — 


J2 


j — 1 + \Ỉ2 


X 2 +ax +1 

khi X > 1 

2x 2 - X + 3 a 

khi X < 1 

c. - 


Câu 31. Tìm a để hàm số. /(x) = •< 

A. +CO B. -00 

Hướng dẫn giải: 

Chọn D. 

Ta có: lim /(x) = lim(x 2 +ax + 2) — a + 3 . 

X->1 + X->1* 

lim /(x) = lim(2x 2 -x + 3a) = 3a + 1 . 

x->r 

Hàm số có giới hạn khi X —> 1 <=> lim /(x) = lim /(x) 

JC—>1 + x-n~ 

<í> a + 3 = 3a + 1 a = 1. Vậy a = 1 là giá trị cần tìm. 


có giới hạn khi X —> 1 . 

7 D. 1 

6 
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DẠNG 2: TÍNH GIỚI HẠN DẠNG VÔ ĐỊNH ậ 

? 0 


1. L = lim -^—7 với P(x), Q(x) là các đa thức và P(xo) = Q(xo) = 0 

x -> x <> ô(x) 

Phân tích cả tử và mẫu thành nhân tử và rút gọn. 

Chúi: 

+ Neu tam thức bậc hai ax 2 +bx +c có hai nghiệm x l ,x 2 thì ta luôn có sự phân tích 
ax 2 +bx + c = a(x-x j)(x-x 2 ) . 

+ a n -b n =(a-b)(a n ~ l +a n - 2 b + ... + ab n ~ 2 + b n ~ l ) 

2. L = lim ^ X \ với P(x 0 ) = Q(xo) = 0 và P(x), Q(x) là các biểu thức chứa căn cùng bậc 

x -> x <> Q(x) 

Sử dụng các hằng đắng thức đế nhân lượng liên hợp ở tử và mẫu. 

Các lương liên hoT>: 

+ (\[ã - \[b)(y[ã + \[b) = a - b 

+ (ịfã ±ịfb)(\fã 2 +ị[ãb + \[b 2 ) = a-b 

+ (^-V 6 )(Võ^Wa ”- 2 6 + ... + #’ ir ) = a -6 

3. L = lim với P(x 0 ) = Q(xo) = 0 và P(x) là biêu thức chứa căn không đồng bậc 

x ^ x ° ô(x) 

Giả sử: P(x) = yỊũĩx) - vôùỉ ^u(x ữ ) = njv(x 0 ) = a . 

Ta phân tích P(x) = ị'^Ịu(x) - a) + (a - {Ịv(x )). 

Trong nhiều trường họp việc phân tích như trên không đi đến kết quả ta phải phân tích như 
sau: ỹju(x) — yỊv(x) = (yju(x) - m(x)) — (â/v(x) - m(x)), trong đó m(x) —» c. 


, , X 2 + 2x +1 

Câu 1. Chọn kêt quả đúng trong các kêt quả sau của lim ' ' là: 

2x + 2 


A. — 00 . 


B. 0. 


c. T 

2 


D. +CO. 


Hướng dân sỉảỉ: 

Chọn B. 



x ^~ l 2x 3 +2 *“*~ 1 2(x + l)íx 2 -x + lì *“*“*2(x 2 -x + 


r + 1 

Cách 2: Bấm máy tính như sau: ———— + CACL + X = — 1 +10 9 và so đáp án. 


2x 3 + 2 


Cách 3: Dùng chức lim của máy VNCALL 570ES Plus: lim^-— 1 


2x3+2 X— »-1 + 10 


và so đáp án. 


Câu 2. Tìm giới hạn A = lim * —ị——ị- 

0 v_Ti A v . Q 


x ~* 1 X - 4x + 3 


A. +GO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


B. -00 



D. 1 
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T . , . X 3 -3x 2 + 2 (x - l)(x 2 -2x-2) i: _x 2 -2x-2 3 

Ta có: A = lim—-—-—— = lìm —-—-= lim-—— = —. 

*4i X -4x + 3 *4i (x- l)(x-3) *4i x-3 2 

Câu 3. Tìm giới hạn B = lim—— + 4 : 


A. +C0 B. -00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

* x . D _ X 4 -5x 2 + 4 _ ];m (X 2 - l)(x 2 - 4) 
Ta có: 5 = lim-——— = lim- - ' - 

,42 X 3 - 8 *-ã X 3 - 2 


c. 


1 

6 


D. 1 


Ịin,'- .lìm*4~44 + 4 = 1 

(x-2)(x 2 + 2x + 4) x 2 + 2x + 4 


(l + 3x) 3 -(l-4x) 4 . 

Câu 4. Tìm giới hạn c = lim-—-—- : 

^ X 

A. +00 B. -00 c. D. 25 

6 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

ĩ. ^_ i;m (l + 3x) 3 -(l-4x) 4 
Ta có: c = lim-—— - 

X —»0 X 

,, (l + 3x) 3 -l i; (1-4 x) 4 -1 
= lim-—-lim-—- 

X—»0 ỵ x—>0 ỵ 

_ 34(1 + 3x) 2 + (l + 3x) +1] -4x(2 - 4x)[(l - 4x) 2 +1] 

X—»0 ỵ X—»0 ỵ 

= lim 3[(1 + 3x) 2 + (1 + 3x) +1] + lim 4(2 - 4x) [(1 - 4x) 2 +1] = 25 

x-»0 X—»0 


x-3 


Câu 5. Cho hàm số f(x)= . Giá trị đúng của lim f(x) là: 

yjx 2 -9 


,->3 


A. —GO.. 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B 


B. 0.. 


c. Vó.. 


lim 

,—>3 + 


x-3 V( x_3 ) 

7 = = lim , = = =. 

Vx 2 -9 Ậx-3)(x + 3) 


J(x- 3) 

= lim V - =4 = 0. 

^ V?+3) 

r> _i;_ (1+x)(l +2x)(l + 3x)-1 
Câu 6. Tìm giới hạn D = lim-—- : 

X 

A. +00 B. —00 c. —— 

6 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

1; (l + x)(l + 2x)(l + 3x)-l 1; 6 x 3 +11x 2 +6x , 

Ta có: Đ = lim-—-= lim---= 6 . 

X— »0 ỵ X— »0 


D« +00. 


D. 6 


X 
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X n -ỉ 

Câu 7. Tìm giới hạn A = lim—- —7 (m, n e N*) : 

x^o x m -l 


Ả. +G0 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


B. -00 


m 


Ta có: A = lim 


1; (x-l)(jt' í - 1 + Jt"- 2 +... + x + l) x n ~ l + x n - 2 +... + x + l n 

lim-- , ——r-— = lim——;-— 7- -- = — . 

*”°(x-l)(x m +x m + ... + X + 1) +x m + ... + X + 1 m 


«/| 4 - ax -1 

Câu 8. Tìm giới hạn B = lim- ——— (n e N*,a * 0) : 

x^o X 


Ả. +GO 


B. -00 


Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

Cách 1: Nhân liên hợp 
Ta có: 

(^l + ax-lX^a + ax)”- 1 + ^(l + ax)"- 2 + ... + *ỊĨ+ãx+1) 


5 = lim 

x -*0 


5 = lim 

X— »0 


x(ậ\ + ax)"' + -ỹ/(l + ax)"~ 2 +... + \íỉ~- i-õx + 1) 
a _a 

1 + ax)" -1 + ^(l + ax)"~ 2 +... + yịĩ+ãx + ỉ n 


Cách 2: Đặt ắn phụ 

Đặt t = VI + ax => X = -—- và X — > 0 í — >• 1 

a 

_ 1* t 1 t-1 _a 

=> B = alim——- = alim-- — — -— = —. 

<^t n -ì •-* +t n +... + Í + 1) n 

Câu 8. Tìm giới hạn A = lim^^—- với ab* 0 : 

*-*õqi + bx-l 


A. +CO 


B. —00 


Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Áp dụng bài toán trên ta có: 

. yỊĨ+ãx-\ X am am 

-.lim—p=— = 

X ^\j\ + bx-l n b bn 


am 

bn 


A = lim 

x->0 X 

^ yjl + ax^ll+ Bxy/l + Ỵx -1 n 

Câu 9. Tìm giới hạn B = lim-—— -—-với a/3ỵ * 0 . : 

*->0 X 

A . +00 B . -00 c.B = ^--ệ + ^- 

4 3 2 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Ta có: vr+õx^/ĩ-i- PxyỊl + ỵx —1 = 

= Vl + ax^/l + yổx(VĨ + ỵx- ĩ) + yjl + ax ((ịll + ậx-l) + (yỊĨ + ax- 1) 


D . M-n 


D. 1 


n 


a 


D. 1 + 


am 

bn 


4 3 2 
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B = \im{sỊĨ+ãxịỊĨ+px) ỉĩ^- V limVl + +lim^ 1 + Q;X — 

X—»0 ỵ X—»0 ỵ X—»0 ỵ 


Câu 10. Tìm giới hạn A = lim 


2x -5x + 2 


A. +CO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


*-» 2 X 3 - 3x - 2 
B. —00 


Ta có: A = lim 

X —>2 


Câu 11. Tìm giới hạn B = lim 


(x-2)(2x-l) 1 

(x-2)(x 2 + 2x + l) _ 3 

X 4 - 3x + 2 
X 3 + 2x - 3 


A. +CO 


B. —00 


Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

ry. A (*-l)(X 3 +X 2 +X-2) _ 1 

Ta CÓ: 5 = lim— - ——T -—— = — 

(x-l)(x 2 + X + 3) 5 

Câu 12. Tìm giới hạn c = lỉm + A — -2- 

x~ - 4x + 3 

A. +G0 B. -00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

-(x-3)(x + l) 

Ta có: c = lim- f-Ị=== - Y = 

x ~ > ' 3 (x-3)(x-l)^v2x + 3 + xj 


Câu 13. Tìm giới hạn D = lim —£===—— : 

S/2X + 1-1 


A. +00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


B. -00 


c.i 

3 


c.i 

5 


c.-ỉ 

3 


c .1 

3 


X 


Ta có: D = lim - 

X— »0 


ịyj(2x +1) 3 + V(2x + 1) 2 + </2x + 1 + lỊ 2 

2xịyỊĩx + Vỷ +^TĨ + l) 3 


D. 1 


D. 1 


D. 1 


D. 1 


r, A „AA yỉĩx^ĩ-yíx + 2. 

Câu 14. Tìm giới hạn E = lim—- 

^ fc + 2-2 


A. +GO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


B. —00 


c-ể 

27 


D. 1 
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yj 4 x-\-yỊx + 2 a/4x-1-3 Vx + 2-3 

Ta có: £ = lim— . -= lim .- =—-—lim ■—- = A-B 

;J > 7 ị/2x + 2-2 ; “ 7 ^/2x + 2-2 + 2-2 

, ,_VS^Ĩ-3 is _2(<SĨ2 + 2)(V(2* +2 ) 1+4 ) 64 

*“ 7 +2x + 2-2 *“ 7 |^(4 X -1) 2 +33/4 x _i + 9Ị 27 


D _ 1; _ VĨT2-3 (fe + 2 + 2)Ị^/(2x + 2 ) 2 + 4Ị 

ịỊlx + 2-2 ^7 2(7^72 + 3 ) 3 


s = A _* = £_f = if 

27 3 27 

r^Ậĩx + mX + lMx + V-l 
Cau 15. Tìm giới hạn r = lim- 51 -—-—- 


jc-»0 


A. +00 B. —00 

Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn c. 

,, Vl + 4x-Ẳ/l + 6x 

Câu 16. Tìm giới hạn M = lim-—- 


c® 

2 


*->0 


A. +00 


B. -00 


Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

T V4x + l-(2x + l) 3/1 + 6 jc-(2jc + 1) 

Ta có: M = lim--—T--lim-—r-- 

x ->0 ~ z '•-‘■n ~ z 


C.Ị 

3 


*->0 


= 0 


r-A.. 1-7 „:A,:U n „ A7_K™^ 1+aX_ ^ 1 + ^ 

Cau 17. Tìm giới hạn vv = lim-—--- 


x^o 


A. +00 


B. -00 


Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

_ ..... ã/ĨTÕx- 1 i; a/ĨTồx- 1 a /? 

Ta có: A=lim-—-lim-—-= — 

-*-*- 0 X x ~ >0 X m n 

r, A „ i e „ :M Un „ ^ _ Um ýl + axỹ/l + bx -1 
Câu 18. Tìm giới hạn G = lim--- : 


r a b 

V-x# 

/77 /7 


jc-»0 


A. +00 


B. -00 


Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

y/l + axU/l + bx-l) ^íĩ+ãx-ỉ b 

im---- + lim-—— = — 

x-yO 


r a b 

V^# 

m n 


Ta có: G = lim 

Jt-»0 


/7 /77 


D. 1 


D.o 


n a , b 
D. — + — 
m n 


n a , b 
D. — + — 
m n 
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(l + mx)" ~(l + nx) m 

Câu 19. Tìm giới hạn V = lim -——^-— : 

/4o JC 2 


A. +CO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


B. —00 


c. 


mn(n-m) 


^ ..... (1 + nx) m -(1 + mnx) (1 + mx)" -(1 + mnx) mn(n-m ) 

Ta có: V = lim-——r 1 -lim- z ^ -=-—-. 

X—>0 ỵ 2 X—»0 ỵ z 2 

ịl-yỉx\ịl-ựx).Jl-tựx) 
im--—- / , v -- : 

(1-7 


Câu 20. Tìm giới hạn K = lim 


A. +00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


B. -00 


C.Ị 

n\ 


Ta có: K = lim 

x-»l 


Câu 21. Tìm giới hạn L = lim 

*->0 


_1__j_ 

(ỉ + y[x)(tf7+ ựx+ỉ)...(yíx^+ ... + 1) - n ' 

ỊVl + X 2 + xì -ÍVl + X 2 -xì 

im--———-— : 

A' 


A. +G0 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


B. -00 


c. 2n 


L = lim 

x->0 


ỊVl + X 2 +xj -1 ỊVl+X 2 + xj +1 


x( Vl + X 2 +xj 

2x 2 -5x + 2 


= 2n. 


Câu 22. Tìm giới hạn A = lim , 

/42 .7-8 


A. +00 


B. -00 


Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

T „’ x . (2x-l)(x-2) _1 

Ta có: A = lim-- — ; - -— = — 

*42 ( x _ 2)(x 2 + 2x + 4) 4 

Câu 23. Tìm giới hạn B = lim^-r— 4r~ ~~r 

44 i X +2x-3 

A. +G0 B. -00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


C.Ị 

4 


C.-I 

5 


Ta có: B = lim 


litii '4 4 : 

44i (x - l)(x 2 + X + 3) 5 


D. 


mn 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 
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Câu 24. Tìm giới hạn c = lỉm + ——— 


A. +CO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


*-> 3 X -Ax + 2> 

B. —00 


Ta có: c = lim 

X —>3 


_ 2(x - 3) _ _l 

U-l)(x-3)(V2x + 3 + 3) - 6 


Câu 25. Tìm giới hạn D = lim — 7 ==— : 

a/2x + 1 -1 


A. +00 

Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn c. 

Ta có: D = lim— 


B. -00 


:ịyỈ2x + ĩ + lj 


X^O 


2x 


lỊĩx + ĩỹ + ựx + ĩ + ỉ 


c.ị 

6 


c. ị 

3 


Câu 26. Tìm giới hạn F = lim 

x->0 


í/(2x + l)(3x + l)(4x + l) 


-1 


D.o 


D.o 


A. +CO 


B. —00 


Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Đặt y = tj/(2x + l)(3x + l)(4x +1) => J —> 1 khi X —> 0 
Và: lim = lim = 9 


Do đó: F = lỉm 

x ^>0 


x -»0 


X 


y n -1 


( _ n— 1 . _ n— 2 . . _ . 1 \ 

y +y +-+y+i) 


D.o 


^ Vl + 4x-^/l + 6x 

Câu 27. Tìm giới hạn M = lim-————- 

-*-*- 0 1 - cos 3x 

A. +00 B. -00 

Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

ry. Á A/f y/Ĩ+Ãx-^Ĩ+ẽx 

Ta CÓ: M = lim-—-- 


-2.1- 4 


*->0 


l-cos3x 9 9 

y/l+ax — y/l+ĩx 


Câu 28. Tìm giới hạn N = lim -- 

y/ĩ+x-l 


A. +00 

Hướng dẫn siải: 


B. -00 


2 (an-bm) 


mn 


D.o 


D.o 
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Chọn c. 


Ta có: N = lỉm 

x->0 


'\j\ + ax-\ \j] + bx -1 


Vĩ+x-l 

(l + mx)"-(l + nx) m 

Câu 29, Tìm giới hạn V = lim -— . / — = : 

a :->0 - /1 _|_ 9 Y — Ằn + 


2 _ 2(an-Z?m) 

V m n J mn 


x/ĩ+2x -ịịĩ+3x 

_ 2 ịan-bm) 

A. +00 B. —00 c. ——— : —- 


Hướng dẫn giải: 

Chọn D. 


mn 


Ta có: V = lim 

X—»0 


(l + mx)"-l (l + nx) m -l 

~7Ĩ 71 


Câu 30. Tìm giới hạn K = lim 

x->ì 


(l + ftx) m -1~| X 2 

X 2 Vl + 2x-^/l + 3x 

(l-Vx^l-Vxj...^l-Vxj 

HT : 


mn(fl - m) 


D. mn[n 


.2 = mn(n-m). 


A. +CO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


B. -00 


n! 


Ta có: ^ = lim 

X —>1 


_1__j_ 

(1 + Vx)(VT + Vx + l)...(Vx"" ĩ + ... + l) - n ' 


„;ì; a/4x71 --^2x71 

Câu 31. Tìm giới hạn A = lim—---- 

x^o X 


A. +CO 


B. —00 


Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

^„1. ,^>/41+1-1 ,._■&+!-1 

Ta CÓ: A = lim— -lim— - 

X— »0 ỵ X— »0 ỵ 

: V4x + 1 -1 1: 

im _ — li 


Mà: lim —- = lim 

X—»0 ỵ x-aO 


1; J/2x + l-l 1; __ 

lim—--= lim- 

X— »0 V X-+0 


4x -Vm 4 
x(V4x + l + l) x ^° y/ĩx + ĩ + l 


= 2 


2x 


^/(2x + l) 2 + 72x + l+l 


^24 
Vậy A = 2-7 = 7- 
3 3 


Câu 32. Tìm giới hạn B = lim —— : 

Ả/5x + 3-2 


A. +GO 

Hướng dẫn giải: 

Chọn D. 


B. —00 


D.o 


D.o 


D. 


-nì) 
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Ta có: B = lim- 

*->i 


4(x-l) 

ỳ 

^(5x + 3) 2 +2^/5x + 3 + 4 

5(x-l) 

1 1 

4^1 

X 

+ 

Ln 

+ 

U) 

1 l 



•ự(5x+3) 2 + 2^/5x + 3 + 4 


X—>1 


5(V4x + 5+3) 


2 

5 


- 2-2 „;A,: u _/- _ i;„ V^x+I + >/2 + 3x 

Câu 33. Tìm giới hạn c = lim - 7 - 

Vx + 2-l 


A. +00 


B. -00 


D. 3 


Hướng dẫn giải: 

Chọn D. 

1. ^_,; m fe + 3-l Ẳ/3x + 2 +1 
Ta có: c = lim — , -lim — , - 

* _>_1 Vx+2-l * _>_1 Vx+2-l 
yỊĨỊx +1) +1 -1 ^/-3(x +1) +1 -1 2 


= lim 

X-»- 


I . - y + 1 ——Um—, ấàẤ= 

1 V(x + 1)+1 -1 yl(x + l) + l-l 


x + 1 

Câu 34. Tìm giới hạn Z) = lim 


X—>2 


x + 1 

X — -\fx + 2 
x-\Ỉ3x~+2 


A. +CO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 


Ta có: D = Um- 

X—>2 


B. —00 


, = A_ZỈ = 3 
II 
2 2 


c 4 

3 


(x 2 -x-2) 

X + x.ị/ĩx + 2 + 

f (3x + 2) 2 

(x 3 -3x-2)| 

+ yj X + 2 Ị 


D. 1 


+ x.^3x + 2 + .ự(3x + 2) 2 


X—>2 


(x +1) + yj X + 2 j 


^ 7ĩ+2^-VĨ+3Ĩ 

Câu 35. Tìm giới hạn A = lim-—-- 


x-»0 


A. +00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Cách 1: Đặt t = yỈ3x + ỉ 


B. -00 


f-l . _ _ , 

X = —— và X —» 0 <íí> í —>■ 1 


D.o 


Lt 3 -1 

/1 H-;- t 


r+ 2 


Nên A = Um 


‘- 1 ^ 3 - l ^ 2 


= 91im- 


(t-l) 2 (t 2 + Í + 1) 


3 , 


= 31im- 

<->1 


t 3 - 3r + 2 


0-l)V+t + l) 2 


í 3 +2 


+ í 
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= 31im- 

<-> 1 


(t-ỉ)\t + 2) 


(t-l) 2 (t 2 +t + ì) 2 


( 

, \ 

f + 2 


\ L 

3 

J 


= 31im- 


t 2 


(t 2 +t + ỉ) 2 


f + 2 


__ 1 
^~2 


+ t 


Cách 2: Ta có: 


\fĩ+2x - (1 + x) >/l + 3x — (1 + x) 

A = lim-—r-lim-—-r- 

X—»0 ỵ l x^-0 ỵ z 


= lim 

X— »0 


-1 _ii m -3-x 

Vi+ 2 *+i+x ìịĨMxý+ạ+x)ỳỉ+3x+ạ+x) 2 

. 1 


Do đó: A = -~. 

2 


Câu 36. Tìm giới hạn B = lim 

X—>—1 

A. +GO B. -00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 


y[5+Ãx -%ỊĨ + 6x 


x 3 +x 2 -x-l 


D _ 14 _ V5 + 4x-^/7 + 6x 
Ta có: e = lim —-- -T-- --— 

x ^~' (x + l) (x-l) 
Đặt t = x + ỉ. Khi đó: 


..yf5 + Ãx-ịỊĨ+6x Vl + 4f-3/l + 6í 

lim- ——3 -= lim-—-- 

xA-l (x + l) 0 t 


.. VĨ+4 ĩ - (21 +1) yj\ + 6t -(21 +1) 

= lim- —5 -lim- —5 - 

xAÕ t ‘->0 t 


= lim 

<-> 0 


-4 _ —8r—12 _ 

y/ĩ+4t + 2t + ỉ ịf( 1 + ẽtỷ + (21 +1)^/(1 + 60 2 + (2í +1) 2 


= 2 . 


Do đó: B = — 1. 


D. -1 
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DẠNG 3: TÍNH GIỚI HẠN DẠNG VÔ ĐỊNH - 

00 


Phương pháp: 

P(x^) 00 

L = lim ' trong đó P(x), <2(x) —» 00 , dạng này ta còn gọi là dạng vô định—. 

Q(x) ’ 00 

với P(x), Q(x) là các đa thức hoặc các biểu thức chứa căn. 

- Neu P(x), Q(x) là các đa thức thì chia cả tử và mẫu cho luỹ thừa cao nhất của X. 

- Neu P(x), Q(x) có chứa căn thì có thể chia cả tử và mẫu cho luỹ thừa cao nhất của X hoặc nhân 
lượng liên hợp. 

Tưcmg tự như cách khử dạng vô định ở dãy số. Ta cần tìm cách đưa về các giới hạn: 

+ lim x 2k = +00 ; lim x 2k+l = +00 (-oo). 

X—»+00 X —»+00 

(x—»—co) (x—»•—oo) 

+ lim 4 = 0 (n > 0; k ^ 0). 

X —»+00 ỵ 11 

(x-»-oo) 

k 

+ lim f(x) = +00 (—oo) <=> lim =0 (k ^ 0). 

*->*<> x^x 0 f(x) 


Câu 1. lim - bằng: 
x -> x 3x + 2 

A. 0. B. 1. c.ị. D. + 00 . 

3 

Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn A. 

5 

Cách 1: lim = lim—^— = 0 

3x + 2 2 , + — 

X 

Cách 2: Bấm máy tính như sau: ——— + CACL + X = 10 9 và so đáp án (với máy Casio 570 VN Plus) 

3x + 2 


Cách 3: Dùng chức lim của máy VNCALL 570ES Plus: lim ——— 

3x + 2 


X —»10 9 


và so đáp án. 


7 X +7 

Câu 2. Giá trị đúng của lim - là: 

x ^>+™ X +1 

A. -1. B. 1.. c. 7.. D. +00. 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B 

, , 7 

.. X 4 + 7 ^ + _ 1 

lim ——— = lim- = 1. 

X — »+00 ỵ 4 1 X »+00 1 

1+4 

X 


Câu 3. Tìm giới hạn c = lim 

w X —»+-GO 


2x-a/3x 2 + 2 
5x + 4 +1 


A. +00 


B. -00 


6 


D. 0 


Muafìle Word liên hệ: 0978064165 - Emaỉl: dangvừtdong.bacgiang.vn@gmaịLcom 
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Website: https://toanmath.com/ 


Trang 95 























ST&BS: Th.s Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A 


Giới hạn - ĐS&GT 11 


Hướng dẫn siải: 


Ta có: c = lim 

X—»+00 


Câu 4. lim 4—r— bằng: 
3 - X 

A. -2. 

Hướng dẫn sỉủỉ: 

Chọn D. 


2 i 

3+ 7 2-j3 

5 + ] ị 

1 1 6 

' 1+ 2 

X 


B. ~\- 
3 


c. ị. 

3 


D. 2. 


2-4 

Cách 1: lim 7 ị = lim 4^ = 2 

X— »00 3 — ỵ X—»00 J 

X 


, 2x 2 -ỉ 

Cách 2: Bấm máy tính như sau: 7— r + CACL + X = 10 9 và so đáp án. 


3-x 


Cách 3: Dùng chức lim của máy VNCALL 570ES Plus: lim 
Câu 5. Cho hàm số f(x) = 


. 27-1 


x-»10 9 


x 2 +l 


A.i 

2 

Hướng dẫn sỉủi: 

Chọn c. 


'27+7-3 

b . 7 . 


Q 2 

3-x 

. Chọn kết quả đúng của lim /(x): 

w X —»+GO 

c. 0. 


và so đáp án. 


D. +C0. 


Cách 1: lim 


7+1 


= lim 


1 . 1 

tV + tV 

7 X _ Q 


*“+» V 27 + 7 - 3 ^lUii_3_ 

~T ~T 

X X 


Cách 2: Bấm máy tính như sau: 


x 2 +l 


2x 4 + X 2 - 3 

Cách 3: Dùng chức lim của máy VNCALL 570ES Plus: lim 
l + 3x 


+ CACL + X = 10 9 và so đáp án. 


x 2 +l 


V 2x 4 + X 2 - 3 


và so đáp án. 


X —> 10 9 


Câu 6. lim .—-- 

~V2x 2 +3 


bằng: 


A. - 


3 V 2 


B. 




3V2 


D. - 


>/2 


Hướng dẫn sỉải: 

Chọn A. 
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Cách 1: lim } = = = lim —-2L 


+ 3 


'a/2x 2 + 3 


2 + 


Cách 2: Bấm máy tính như sau: 


l + 3x 
^2x 2 + 3 


3 V 2 


+ CACL + X = -10 9 và so đáp án. 


Cách 3: Dùng chức lim của máy VNCALL 570ES Plus: lim 


l + 3x 


yíĩx^+3 


và so đáp án. 


x->-10 9 


Câu 7. Tìm giới hạn D = lim 

A. +CO 

Hướng dẫn giải: 


ỷjl + V 4 + X 6 
l -°°Vl + x 3 + x 4 
B. —00 


c. ị 

3 


D. 1 


X ^ị + ị + 1 _ 

Ta có: D = lim —= = 1 

^-°° 2 1 , 1 , , 

x \/ 22T + tV +1 

V X X 

Câu 8. Cho hàm số / (x) = (x + 2 ) 4 x 1 — ị- 

A. 0. B. ị. 

2 


- . Chọn kêt quả đúng của lim / (x) : 

Ị w X—»+0O v ' 

c. 1. D. Không tồn tại. 


Hướng dẫn siải: 

Chọn A. 

lim /(x) = lim (x + 2), 

X—>+00 ' ' X—>+00 ' 


, i±_ = hm JÍ£zhh±2l = 

.4 ,2,1 \ „4 ,2,1 


X + X +1 *- >+0 ° V X + X + 1 *- >+0 ° 



Câu 9. lim , A + ^ bằng: 


*->i + 2 X — 1 


A. 3. 

Hướng dẫn giải: 

Chọn A. 

Vx 2 -x + 3 

im _ — li 


B. 


c. 1. 


D. +CO. 


lim 


= lim 


J.-'4 

X X 


4 -H 

V X X 


= lim - 


I X X 


|x|-l 

X->1+ 

2x-l 

.Hl +1 

f 9 0 

'"1 

( 

r\ 

n 

1 1 



X 

2- 


2- 

— 





l x) 


V 

x) 


Câu 10. Chọn kết quả đúng trong các kết quả sau của lim 


X 4 + 8x 


X 3 + 2x 2 + X + 2 


= 3.. 


là: 


A.-ặ. 

5 


B.ụ. 

5 


24 

c. -=^. 

5 


D.ạ. 

5 


Hướng dẫn siải: 
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X 4 + 8x 


X 3 + 2x 2 +X + 2 
X 4 + 8x 


thành lim 


X 4 + 8x 


Chọn c. 

lim 

X— »+00 

lim • , _ , _ - „ . 

X-+- 2 X 3 + 2x +X + 2 r ~2 (x + 2)(x +1] 

Câu 12. Tìm giới hạn E = lim (Vx 2 -x + 1 - X) : 

w X —»+00 

A. +00 B. —00 

Hướng dẫn siải: 

Ta có: E = lim , X+ =-_ __L 

^Vx 2 -X + l+X 2 

Câu 13. Tìm giới hạn E = lim x(a/4x 2 +1 - x) : 

w X—»-00 

A. +00 B. —00 

Hướng dẫn siải: 


x ^~ 2 X 3 + 2x 2 + X + 2 

xịx + 2)(x 2 -2x + 4) xịx 2 -2x + 4) 

= lim ——— --— L = lim V - ; 

*->- 2 (x 2 + l) 


1 

2 


Ta có: E = lim X 


rị-' 


\ 


= —00 


24 

T' 


Câu 14. Chọn kết quả đúng trong các kết quả sau của lim ( 4x 5 - 3x 3 + X + 1) là: 

11/ BO. C.4. 

Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn A. 

lim (4x 5 - 3x 3 + X + 1) = lim 

X —»—GO V ' X—»—oc 


( 


1 1 


\ 


t ^~~2 + ~Ã + ~5 , 
V X X X ) 


— — 00 . 


Câu 15. Chọn kết quả đúng trong các kết quả sau của lim -\/x 4 -X 3 + x 2 -X là: 

X—»+00 

A. - 00 . B. 0 . c. 1 . 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 


lim lx 4 -X 3 +x 2 -X = lim X 4 

X —»+CO X—»+00 V 

Câu 16. Tìm giới hạn B = lim ịx-yf. 

w X—»—0O \ 

A. +G0 B. -00 

Hướng dẫn siải: 


1 1 1 


\ 


1_ V V 2 V 3 

V X X X J 


= + 00 .. 


X +X + 1 


1 


Ta có: B = lim 

X—»—00 


X- x j 

'1+-+-V 

= lim X 

1+J 

ÍTTT) 

'1+-+-V 

l 'V 

X X J 

X—»—00 

l V 

X X J 


= —00 


Câu 17. Tìm giới hạn M = lim (Vx 2 + 3x + l - Vx 2 -x + 1) : 

X—»±00 

A. +C0 B. -00 


c .ị 

3 


D.o 


D.o 


D. +CO. 


D. +CO. 


D.o 


D. Đáp án khác 
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Hướng dẫn gịảù 

Ta có: M = lim 


X—»±00 


4x ị 2 khi X —^ +00 

Vx 2 + 3x + l + Vx 2 -x + l 1-2 khi x ^-00 
Câu 18. Tìm giới hạn N = lim (ị[sx 3 + 2x - 2x) : 

4 

A. +00 B. -00 c. — 

3 

Hướng dẫn siủỉ: 


Ta có: N = lim 

X —>+00 


2 * _ =0 

ịf( 8x 3 +2x) 2 + 2x^8x 3 + 2x + 4x 2 

Câu 19. Tìm giới hạn // = lim (>/l6x 4 + 3x + l - \l~4x 2 + 2 ) : 

^ x -»+00 \ / 


A. +00 


B. —00 


c. 


Hướng dẫn siải: 

rp , JJ _ .. Vl6x 4 + 3x +1 — (4x 2 + 2) 
Ta có: H = lim 


= lim 


</l6x 4 + 3x + l + V4x 2 +2 

16x 4 + 3x + l-(4x 2 + 2) 2 


X—»+00 Ị 4 Lị 4 


= lim 


16x 4 + 3x + l + V 4 + + 2 ỊỊVlôx 4 + 3x + 1 +4x 2 + 2j 
-16x 2 + 3x-3 

Ị 4 / 3^4 _|_ 3 x + 1 + ^/4x 2 + 2 i Ị Vl 6 x 4 + 3x + l +4x 2 + 2j 
Suy ra H = 0. 

Câu 20. Tìm giới hạn K = lim (Vx 2 ~+I + Vx 2 -X - 2x) : 

^ x ->+00 \ / 


A. +CO B. -00 

Hướng dẫn siải: 

ry. A - 2 x 2 -X + ỉ + ĩẶĨS+ĨỵX-^X) 

Ta có: K = lim- , - 1 - 

^ +0 ° -slx 2 +l + fx 2 -x + 2 x 


c. - 


= lim 

X—»+00 


= lim 


4(x 4 -X 3 + x 2 -x)- [ 2 .X 2 + X - 1 ) 

ỊVx 2 +1 + -N/x 2 -X + 2x j Ị2-^(x 2 +ĩ)(x 2 --x) + 2x 2 + X - 1 j 

4(x 4 - X 3 + X 2 - x) -(2x 2 + X - 1 ) 

ỊVx 2 +1 + -N/x 2 -X + 2xjỊ2 -^(x 2 +Ĩ)(x 2 --x) + 2x 2 + X -1 j 

-8x 3 +7x 2 -2x-l _ 

(Vx 2 +1 + Vx 2 -X + 2xjỊ 2 ,-y/i(x 2 + l)(x 2 -x) + 2x 2 + X — 1 j 


2 


Câu 21. Tìm giới hạn A = lim 


3x 2 +5x + l 


D.o 


D.o 


D.o 


*- >+o0 2x + X +1 
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A. +CO 

Hướng dẫn siải: 


B. —00 


5 1 


Ta có: A = lim 

X —>+00 2 


-51 

2 > 3 + ^- + - J - 

f 4 = lim- Z-±- = ị 

1 1 .112 


X 1 0 + — + —r) 


x 2 (2 + - + —-) 


2 + - + - 


XX XX 

Câu 22. Tìm giới hạn B = lim a o x + — + a «-i x + a « 

^b ữ x m +... + b m _ l x + K 


B. —00 


A. +CO 

Hướng dẫn siải: 

Ta có: 5 = lim- y- - ệ- - J — 

*"(f, ( , + Ì + ... + %L + %) 

0 X x m - 1 x m 

CL t a, a n 
< 2 0 +- 1 + ... + -^- + -^ 

* Nếu m = n => B = lim--3--p- 7 — = 

>+00 h t> , ử /? 

k + ^ + ... + ^V + % 0 

U m—] m 


(fl(A> * 0) : 

„ 4 


* Neu m> n^> B = lim 


a n +- L + ... + -^- + -f 
0 X x "' 1 x n 

h h h 

, -> n +^ + ... + %V + %) 

0 X /■' x m 


= 0 


( Vì tử —> a 0 , mẫu —> 0). 

* Nếu m<n 

n-m / , a \ , , ữ n-l , ữ n \ , 

X (a 0 +^- + ... + -p [ + -f) í+00 khi a n 2 > n > 0 


B = lim 

X —>+00 


-00 khi a 0 b 0 < 0 


(a n + — + ...+ -77+ -7) r 

_ X X - 1 x" _ 

, b, ỉ b. b m 
+ — + ...+ + L 

u ^ v m —1 m 

Ẩ 

fe 3 +l-V2x 2 + x + l . 

^4x 4 + 2 


Câu 23. Tìm giới hạn A = lim 

r—nr 


A. +CO 

Hướng dẫn siải: 


B. —00 


ịÍ3 + yÍ2 
>/2 


Ta có: A = lim 

X—>—00 


xỉ 3 H—Ỵ + X. 2-ỉ -1—— 

V X \ X X 


-XỈ4 + Ậ 


^/3 + V 2 


Câu 24. Tìm giới hạn 5 = lim + l : 

V 2 x 3 - 2+1 


D.o 


D. Đáp án khác 


D.o 


Mua file Word liên hệ: 0978064165 - Email: dangvịetdong.bacgiang.vn(ỉỳgmail.com Trang 

100 

Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Website: https://toanmath.com/ 




































ST&BS: Th.s Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A 


Giới hạn - ĐS&GT 11 


A. +CO 

Hướng dẫn siải: 


B. —00 


2 / L 1 2 1 1 2 1 

B = lim-V x x x = * , * x x = +00 


x(ỉ 2 ~~3 + ~) 

\ X X 


L 2 1 

ỉ 2 --=r + - 


(do tử —» + 00 , mẫu —» ^2). 


_ , . .. (2x + l) 3 (x + 2) 4 

Câu 25.Tìm giới hạn A = lim -— ' ' , - : 

n-2xỸ 


A. +C0 

Hướng dẫn siải: 


( n 13 

3 

r 2) 

2 + - 


1+- 

V x) 


3 x) 


V 


A = lim 

X —»+co / ^ 

\x ) 


(3 - 2x )' 
B. -00 


_l_ 

16 


Câu 26. Tìm giới hạn B = lim 


^4x 2 -3x + 4 -2x 


A. +GO 

Hướng dẫn siải: 


^-°° Vx 2 +X + 1-X 
B. —00 


B= lim 

X —>—00 


-./4-14-2 

X X 


■ = 2 


~\ 1 + ~ + ~2~ x 
V X X 


Câu 27. Tìm giới hạn c = lim 2* +V3* +2_ : 

5x-Vx 2 +l 


A. +00 


B. -00 


16 


c. 2 


2 + V3 



2+.I 

Lị 

c = lim 

X—»+00 

V 

X 

5 -v 

Ỉ 1+4 

X 


2 + V3 


Câu 28. Tìm giới hạn D = lim —J= 

A. +00 B. -00 

Hướng dẫn giải: 


\/l + x 4 + x 6 


3,4 

+ JC + JC 


c í 

3 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 


D. -1 
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D = lim v , =3= = -1 

L .1 1 

_ a/ 1+ ^ + ~4 
V X X 

Câu 29. Tìm giới hạn A = lim (Vx 2 + X + 1 - ịỊĩx 3 + x-l) : 

4 

A. +00 B. —00 c. — 

3 

Hướng dẫn siải: 

Tacó: A = lim |x|jl + — + \ - xiị2 + \-\ 

'V XX V X X 

.{L 1, T r 1 n_ 

— lim X .1-1 - 1 — T —P/2 H —-T - T- ——00 

l^V XX V X X 

Câu 30.Tìm giới hạn c = lim ( \l 4x 2 + X + 1 - 2x) : 

A. +G0 B. -00 c. — 

2 

Hướng dẫn siải: 


D . 0 


Ta có: c = lim , X+ =- 

^ +0O V 4x 2 + x + 1 + 2x 


= lim 

X—»+00 


Í, + IÌ 


1+ 


,.„11 . 

xL /4 H-1—7T + 2x 


= lim - 

X—»+00 


X 


\ 2 1 ^ 
V XX 

Câu 31. Tìm giới hạn D = lim (\/x 3 + x 2 +1 + -s/x 2 +x + l) : 

^ X—»—00 \ / 


4+A + -U 2 

I X X 


D.o 


2 


A. +CO 

Hướng dẫn siải: 

Ta có: 


B . —00 


D.o 


D = lim (-\/x 3 + x 2 +ĩ-x)+ lim (V 

X —»—GO \ / X—»—GO \ 


x+x + l + x| = M+ A 


)- 


M = lim 


_ x 2 +l _ 1 

^/(x 3 + X 2 + 1) 2 + x.-\/ X 3 + X 2 + 1 + X 2 3 

1+ỉ 


A= lim 


X—»—00 __ / 2 


X +1 

, ==== =-= lim 

Vx 2 + X + 1-x 


v 1+ x + ị _1 

V X X 


2 


Do đó:5 = 


uo ao:tf = -- —=— 

3 2 6 

Câu 32. Tìm giới hạn A = lim (\/x 2 + X + 1 - 2 a/x 2 -X + X) : 

^ X—»+GO \ / 


A. +C0 

Hướng dẫn siải: 


B . -00 


0.1 

2 


D.o 
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Ta có: Vx 2 +x + l-2Vx 2 -x + x = 

2 xVx + X +1 +1 + 5x — 2x 
Vx + X +1 + 2\[x — X + X 
2xị*Jx* +X + 1 — xj 


X 2 + X +1 + X 


j -4 (x 2 -x) 


Vx 2 + X + 1 + 2Vx 2 - X + X 


"\/x + X + 1 + 2\fx — X + X '\/x + X + 1 + 2 VÃ- — X + X 
2x(x + l) 

(Vx 2 + X + 1 + 2Vx 2 - X + x)(Vx 2 +X + 1 + x) 
l + 5x 


"\/x + X +1 + 2\ịx — X + X 


2 + - 


Do đó: A = lim 


/l + - + 4r + 2jl--+l 


V 


X X 


y 


f + x + ị +1 


- + 


+ 5 


+ lim - 

X—H-00 


1 + x + ị +2 r X +1 

[XX V X 


_ 1 5 _ 3 

_ 4 4 _ 2 


Câu 33.Tìm giới hạn 5 = lim x(Vx 2 + 2x - 2-\/x 2 + X + x) : 

^ X—^+00 


A. +00 


B. —00 


C.-Ị 

4 


Hướng dẫn siủỉ: 

_ , r~ 2 ~z~ - n- . 2x 2 + 2x + 2xVx 2 +2x -4x 2 -4x 

Ta có: Vx +2x-2Vx +x + x =- -==== — — . = - 

Vx + 2x + 2"VX +X + X 

Vx 2 + 2x — X — 1 


= 2x 


Vx + 2x + 2'\[x + X + X 
-2x 


("\/x + 2x + 2 VÃ' + X + x)("\/x + 2x + X +1) 

-2x 2 

Nên 5 = lim - - . = - 

• t_>+0 ° (Va: 2 + 2x + 2yjx 2 + x + x)(Va: 2 + 2x + X + 1) 


= lim — . 

X—^+00 / 2 


-2 


1 


(.11 + — + 2.1 H-f 1)( Jl ■+-1-1 + —) 

V X V X V X X 

Câu 34. Tìm giới hạn A = lim a o x + -" + a >i -i-*: + <ạ„ 


, (a 0 6 0 * 0) : 


D. 0 
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A. +CO 

Hướng dẫn siải: 


B. —00 


Ta có: A = lim 

X-»+oo 


r " (a ° + 7 + - + ^ + > 

x m (£ 0 + ^ + ... + %- + %) 
0 X x m - 1 x m 


Neu m = n^> B = lim 


,01 , tìLi , a n 

<2 n + —+ ... + -^f + -f 

0 X x "- 1 x" 


a 


__ _ọ 

X —>+C0 /? b ! b Ị1 

k + ^ + ... + ^V + % 0 

0 X /■' x m 

a n +- L + ... + -^- + -f 
0 X x”" 1 x” 

h h h 

x m -> 0 +^+ ... + %'- + % 
0 X x "- 1 x m 


Neu m > n => 5 = lim 


( Vì tử —» a 0 , mẫu —» 0). 


Neu m < n , ta có: B = lim 


= 0 


n-m / , a \ , , a «-l , fl ,\ 

c K + 7 + - + j^r + y _ r+00 khi a 0 4 > 0 


x-»+00 h Ịy Ị) 

K + — + ... + -^ị+ * 


ty n T n- ... ~r . n- 

0 X x m -* x m 

r^A.. 1C irrs™ • ' • 1 D _ 1 • ^4x 2 + X + \Ị$X* + X —1 

Câu 35. Tìm giới hạn B = lim JL — 


[-00 khi a () b () < 0 




A. +G0 

Hướng dẫn siải: 


B. -00 


Ta có: B = lim - 

X—»+00 


ì 

X 


UL 4h-1- x.ỉ 8 + 


TT ~T 

X X 


4 + - + Ĩ8 + 


TT 2jr 

X X 


ịxịịị 

ll+ị 

X—»+00 

tị 

ỉ 1+ 

1 1^ 

X 


V 



= 4 


Câu 36. Tìm giới hạn c = lim 

w X-»-OC 

A. +00 B. —00 

Hướng dẫn giải: 


\Ỉ4x 2 -2 + -\/x 3 +1 


Vx 2 +1-. 


c| 

2 


Ta có: c = lim 

X—»—00 


H)/ 

4 -ị + ^ 



H)| 


X 


4 -Ar-ỉl + Ar 


= lim 


/ 


1 


\ 


J 1+ 7 +1 , 


Câu 37. Tìm giới hạn D = lim 


xsíx +1 + 2x +1 

V2x 3 + X +1 + X 


D. Đáp án khác 


D. 4 


D.o 
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A. +CO 

Hướng dẫn siải: 


Ta c Ó:D = lim 

X—»+00 


B. —00 


D. 0 


,12 1 

/ 1 + T2 +^ + 72 

XXX 



f 

1 . . „ \ 

2 

2 1 1 11 

X 

ỉị 

3 + 5+6 +“ 


1 * 

XXX xj 


= +00 . 


^ ™ ™ , k. , r 2 2 

Câu 38. Chọn kêt quả đúng trong các kêt quả sau của lim X cos — là: 

x ~>° nx 

A. Không tồn tại. B. 0. c. 1. D. +00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B. 

7 - 7 2 

<x 2 


Cách 1: 0< 

2 


2 2 

cos- 

VI 

o 

0 

VI 

X cos- 


nx 


nx 


Mà lim X = 0 nên limx cos — = 0 

x ->0 x ->0 nx 

, - ' 2 
Cách 2: Bấm máy tính như sau: Chuyến qua chế độ Rad + X 2 cos— + CACL + X = 10 9 

nx 


so 
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DẠNG 4: GIỚI HẠN Mộ BÊN YÀ CÁC DẠNG VÔ ĐỊNH KHÁC 


Phương pháp: 

1. Giói hạn một bên : Áp dụng định lý giới hạn của một tích và một thương.. 

2. Dạng 00 - oo: Giới hạn này thường có chứa căn 

Ta thường sử dụng phương pháp nhân lượng liên hợp của tử và mẫu, Sau đó tìm cách biến đổi đưa 
về dạng 


00 


00 


3. Dạng O.oo: 

Ta cũng thường sử dụng các phương pháp như các dạng ở trên. 


Câu 1. Chọn kết quả đúng của lim 


A. - 00 . 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

f 1 2 a 


B. 0. 


J_2 

~~2 ~~3 

V* X ) 


c. +00 . 


D. Không tồn tại. 


lim 

jc-»0“ 


2 3 

Vx X J 


= lim 

X—»cr 


x-2 

* 3 


lim ( x - 2 ) = -2 < 0 

x -> 0 ~ 7 

Khi X —¥ 0 


X < 0 => X 3 < 0 


Vậy lim 

X—»0 


x-2 

3 

X 


= +00 . 


/ 3 _ 2 

Câu 2. lim 7 —= ———bằng: 

x-^yhc^ỉ+1-X 

B. 0. 


A. -l._ 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

I ~3 ~2 

\]x -X 


c. 1. 


D. +C0. 


lim 

X->1 + 


sỊx 2 (x-\) 


1 -= -= lim - - 

y/x-ỉ+ỉ-x x ^ 1+ jx-] - Ạ X - ] j 


= lim 

2 I->1* 


Wx-1 _ X 

(ì - (ì - V+g) 


= 1 .. 


Câu 3. lim 


X 2 -x + ỉ 


/// x 2 -ỉ 

Ả. - 00 . 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

,. x 2 -x + ỉ 
lim -—- 

X 


bằng: 


B. -1. 


c. 1. 


D. +CO. 


~~— = +°0vì limíx 2 -x + l) = l>Ovà lim(x 2 -l) = 0;x 2 -1 >0. 

— 1 X->1 + ' ' X->1 + ' ' 

- 3 | 


Câu 4. Giá tri đúng của lim 

x^3 x~3 


Ả. Không tồn tại. 
Hướng dẫn siải: 

Chọn A. 


B. 0. 


c. 1. 


D. +C0. 


Mua Jĩle Word liên hệ: 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn(ỉỳgmail.com Trang 

106 

Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Website: https://toanmath.com/ 







































ST&BS: Th.s Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A 
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*Zắ = , im iz3 = 1 


lim 1 -= nm-- = 1 I 0 | I 0 | 

^3 + X - 3 3 _ \x-- 31 \x - 3 

> => lim 1 - -r ^ lim 1 - -/ 

,. x-3 -x + 3 , x ^ 3+ x-3 x-3 

lim J - f = lim — = -1 

*->3“ x-3 *->3~ x-3 

Vậy không tồn tại giới hạn trên. 

Câu 5. Tìm giới hạn A= lim (\]x 2 -x + l-x) : 

,L " x-»+00 \ ) 

A. +00 B. -00 


Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 


Ta có: A = lim 

X-»+oo 


(V-T 2 -x + l - x)(Vx 2 -x + l + x) 


A fx — X + 1 + X 
_ .. x 2 -x + ỉ-x 2 -X +1 1 

* _> " K0 \lx 2 —x + l + x x ^ +x yjx 2 —x + ỉ + x 2 

Câu 6. Tìm giới hạn B = lim ịlx + v^4x 2 -x + 11 : 

^ X —>—co \ / 


A. +CO 


B. —00 


Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

(2x - \l~4x 2 -x + l)(2x + V4x 2 -x + 1) 


C.Ị 

4 


5= lim 

X—>—00 


= lim 


x + 1 _ 1 

2x-V4x 2 -x + 1 *-*-~2x-sl4x 2 -x + \ 4' 

Câu 7. Cho hàm số / (x) = -—- . Chọn kết quả đúng của lim / (x): 

X - 1 X -1 *^1 + v 7 

2 2 

A. -00. B. -±. c. =-. 

3 3 

Hướng dẫn siải: 

Chọn A. 


lim f (x) = lim 

2 22 + J ' ' 2 22 + 


2 

-X -X 


X—>1 


*^l + l X -1 


lim(-x 2 - X) = -2 

X—>1 + ' ' 

Khi X —^ 1 + =>X>1=>X 3 -1>0 
Vậy lim /(x) = -00 . 


V ạy 11111 J 1 Ẩ 1 — —. 

X->1 + 

Câu 8. Tìm giới hạn c = lim [í/(x + ữ 1 )(x + a 2 )...(x + a )-xj : 

^ * X—^+00 v 


A. +GO 


B. —00 


Q <3ị +0 2 + -" + a « 


Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Đặt y = ỉịj (x - a^ix - a 2 )...(x - a n ) 


D. 0 


D. 0 


D. +G0, 


^ a,+a- 
D. ——- 
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y n -x n =(y- x)(/-' + /-‘x +... + X- 1 )^y-x = — ĩ 


,n -1 > 


y n -x n 


_ n-1 . ,n —1 . . . < 

y +y X + ... + X 


1-1 




y n -x n 


y n - l + y n - 2 x + ... + x‘ 
y n -x n 


n-ì 


c = lim 


n -1 


^+=0 y n 1 +y n 1 JC + ...+ Jc" 1 

n -1 




Mà lim ^ x —- lim(a 1 + a 2 + ... + a n + — + —+ 

X->+00 X->+GO 


— tìL + ÚL + ... + . 

12 n 


y k x n ~ l ~ k y” -1 + y n ~ 2 x +... + x” -1 

lim — =ivt=0,...,n-l=> lim —-- = n. 

n —1 77 f 2 —1 

x^+oo x^+oo 

V ậyC = a i +a 2 +- + a » . 

Câu 9. Tìm giới hạn A = lim (Vx 2 -x + 1 -x) : 

^ ' X —>+00 


B. —00 


A. +CO 

Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

. .. —x+l 1 

A = lim , = = —— 

^ +co Vx 2 -x + l + x 2 

Câu 10. Tìm giới hạn B = lim x(a/4x 2 +1 - x) : 

X—>—00 

A. +00 B. —00 c. 

Hướng dẫn giải: 

Chọn B. 

Câu 11. Tìm giới hạn c = lim (Vx 2 -x + 1 - Vx 2 +X + 1) : 

X—>±00 


c ‘ 

2 


A. +C0 

Hướng dẫn giải: 

Chọn D. 


B. -00 


C.Ị 

4 


lim 

X—>-00 


lim (Vx 2 -x + l- Vx 2 +x + l) = lim , — —F== = -1 

’ ^ +0O Vx 2 -x + l + Vx 2 +x + l 

im (Vx 2 -x + l- -s/x 2 +x + l) = lim , — — -=== = 1. 

-~° v ’ ^-°°Vx 2 -x + l + Vx 2 + x + l 

Câu 12. Tìm giới hạn D = lim (-\/8x 3 + 2x - 2x) : 

A. +C0 B. —00 

Hướng dẫn giải: 


C.Ị 

4 


D.o 


D.o 


D. Đáp án khác 


D.o 
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Chọn D. 

D = lim , = - . = -= 0 

^ +0 ° ụsx 3 + 2x) 2 + 2x-ự(8x 3 + 2x) + 4x 2 

Câu 13. Tìm giới hạn E = lim (-\/l6x 4 + 3x + l - \J~4x 2 + 2) : 

A. +00 B. —00 c. — D. 0 

4 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

E = lim íVl6x 4 + 3x + l - 2x) + lim í \l~4x 2 + 2 - 2x) = 0 

x -»+00 \ / x -»+00 \ / 

Câu 14 Tìm giới hạn E = lim (x - - X 3 ) : 

A. +00 B. —00 c. — D. 0 

4 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 
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DẠNG 5 : GIỚI HẠN LƯỢNG GIÁC 


Phương pháp: 

Ta sử dụng các công thức lượng giác biến đổi về các dạng sau: 

,. sinx X . . ,. tanx X 

• lim— = li m—— = 1, từ đây suy ra lim = lim—-— = 1. 

*->0 X *->0 sin X *->0 X x ^-° tan X 


Neu lim u(x) = 0 => lim 

X—»x 0 X— >Xq 


sinn(x) , v ,. tann(x) , 
= 1 và lim——-— = 1. 


«(x) 


u{x) 


Câu 1. Tìm giới hạn A = lim 

*->0 


A. +GO 


1-cosox 

X 2 

B. -00 


/ \ 2 
. ax ' 

sin — 


Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

ry -2 ax 
2 sin -7- 

Ta có: A = lim-T — — ^-lim 

x—»0 ỵ 2 2 -X-*0 

* rjr, _., 1; 1 + sinmx-cosmx 

Câu 2. Tìm giới hạn A = lim-- 7 ————- 

x ^° 1 + sin nx - cos nx 


c. ị 

2 


ax 

V T J 


a 

2 


A. +00 

Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 


B. —00 


c.™ 

n 


mx 


Ta có: 


, , .. .. 2sin :: 7 — + 2sin^—cos — 

1 + sinmx-cosmx _ 2 2 2 


1 + sin nx - cos nx o -2 nx , 0 • nx _ nx 

2sin + 2sin—cos — 

2 2 2 


. mx nx 

... sin— 11 . 

m 2 2 


. mx mx 

sin - 7 — + cos-j— 
2 2 


n mx . nx .nx nx 
— sin — sin + cos 


2 

mx 


2 

nx 


. ..... .... . mx mx 

sin—^- _ sin . +C0S 

nĩ 2 _ 2 1 - 2 2 

—.lim———.lim-—-— 

n *->0 mx x^o . nx x^o . nx nx 


A = — lim 


—— sin — 

2 2 


Câu 3. Tìm giới hạn B = lim 

*->0 

A. +C0 B. 

Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

Ta có: 


sin - 7 - + cos - 7 - 
2 2 

1 - cos X. cos 2x. cos 3x 


m 

n 


X 


-00 


c. 3 


D. 0 


D. 0 


D. 0 


1 - cos X. cos 2x. cos 3x _ 1 - cos X + cos X cos 2x(l - cos 3x) + cos x(l - cos 2x) 
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1-cosx _ l-cos3x l-cos2x 

- h cos X. cos 2x h cos X 


„ 1-cosx _ l-cos3x l-cos2x - 

B = lim-—-hlimcosx.cos2x-—--hlimcosx-^-r-= 3 


X->0 


X 


x^o 


x^o 


Câu 4.Tìm giới hạn A = lim -— C0S ^' 1 

X— »0 . òx 

2 sin — 
2 


A. +CO 


B. —00 


c. 1 


Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 


3x 

• 2 ■ „ o sin—- 

. A _sin X sin X 2 3 2 _ n 

Ta cổ: A = lim = limx( ) .—lim——— = 0. 

x —>0 . 3x X —>0 X 2 *->0 3x 


sin — 
2 


Câu 5. Tìm giới hạn B = lim 


A. +CO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


5 = lim 

*->0 


r.. 5x X 
2 sin —sin 
2 


cos2x-cos3x 
x ^° x(sin 3x - sin 4x) 

B. —00 


5x 


7x X 

-2x cos —— sin 
2 2 


— - sin — 

2 — = -litnR—^-).lim- 


1 


*H.Õ 2 


5x 

T 


*->0 


cos 


__5 

7x _ 2 


Câu 6. Tìm giới hạn c = lim— tan = 

* _>0 ] _ ựcos 2x 

A. +00 B. —00 


A. +CO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c 


c. 6 


tan 


2x tan 2 2x(l + -\/cos2x + ^/cos 2 2x) 

—— = lim----- 

\cOv 1 — rnt 9 V 


c = lim- — . 

1 - ị /cos 2x A ^° 1 - cos 2x 


= lim 

X—»0 


tan 2 2x(l + ^/cos 2x + -\/cos 2 2x) 
/-« -2 “ 


2 sin 2 X 


= 21im( ta ^ X ) 2 .( x ) 2 (1 + ỉ/cõsĩx + Vcos 2 2x). 

-t-’’ 0 2x sin X 

=> c = 6. 

.. r 2 

Câu 7. Tìm giới hạn D = lim ,- - : 

^ V1 + X sin 3x — cos 2x 

7 

A. +CO B. -00 c. — 

2 

Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 


D. 0 


D. 0 


D. 0 


D. 0 
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Ta có: D = lim ,— - 

* _>0 V1 + X sin 3x - cos 2x 


2 

X 

,. Vĩ + Xsin3x - cos 2x ,. Vl + xsin3x -1 l-cos2x 
Mà: lim-—-= lim-—r-hlim-— r 

Jt^0 ỵ l Jt^0 ỵ Z x^o ỵ Z 

^sin3x 1 N - 7 

= 3hm(—. . ) + 2 = y. 

x ~ >0 3x Vl + xsin3x +1 2 

Vậy :D = |. 

Câu 8.Tìm giới hạn A = lim. —: 

sin(;rx' 1 ) 


ĨL 

A. +G0 B. -00 c. — 

m 

Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

. sin;r(l-x m ) sin;r(l-x m ) n{ l-x n ) ỉ-x n 

A = lim—-—-— = lim- ' .lim —-.lim-— 

sin n(\-x") n(\-x m ) sin n(\-x" ) 1 - V" 

„ 1-x" 1: _ (1 -jc)(jc" -1 +jc" -2 +... + 1) n 

1 - x m *->' (1 -x)(x m_1 + x m " 2 +... +1) m 

Câu 9. Tìm giới hạn B = lim(“ 7 - x) tan X : 

% n 9 
2 

A. +C0 B. -00 c. — 

2 

Hướng dẫn giải: 

Chọn D. 

n 

Ta có :B = lim(^--x) Sĩn - = lim—2—-.limsinX = 1. 

7V| 2 cosx rv| sin( ^_ jc) 7V| 

2 

Câu 10 Tìm giới hạn c = limx“ sin— (a > 0) : 

X 

A. +G0 B. -00 c. — 

2 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

Ta có: 0 <1 x“ sin — k x a . Mà lim x“ = 0 

X x ^° 

Nên theo nguyên lí kẹp => Ạj 9 = 0. 

Câu 11 Tìm giới hạn D = lim (sin Vx + 1 - sin yfx) : 

* X^+GO 


A. +G0 

Hướng dẫn giải: 


B . -00 


c. 


5 

2 


D . 0 


D . 1 


D . 0 


D . 0 
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Chọn D. 

Trước hết ta có: sin X < X \/x > 0 


Ta có: 

Mà lim 


sin Vx + 1 - sin 
1 


_ . yjx+l —\[x \fxÃÃ + Jx 
2 sin —-— -. cos —-— - 


< 


VxTT + yfx 


\fx + 1 + yfx 


= 0 nên D = 0. 


Ạ _ 1 ' cos 3x cos 4x 

Câu 12. Tìm giới hạn A = lim-—— — 

x ~>° cos5x-cos6x 


A. +G 0 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


B. —00 


11 


Ta có: A = lim 

*->0 


. Ix . X 
sin — 1 sin — 
2 2 

. llx . X 

sin —sin — 

2 2 


1_ 

11 


rẴii n l-VĨ+ 2 sỉĩĨ 2 x 

Câu 13. Tìm giới hạn B = lim- r —- 

-*-*- 0 sin 3x 


A. +00 

Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 


B. -00 


4 

9 


Ta có B = lim 

x ->0 


-2sin2x 4 

sin 3x Ịl + \fì + 2 sin 2x + ^/(1 + 2 sin 2x ) 2 Ị 9 

sin 2 2x 

iới hạn c = lim ;;—-= — ., : 


Câu 14.Tìm giới hạn c = lim- -- , - 

* _>0 vcos X - ị/ cos X 


A. +C 0 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

Ta có: c = lim 


B. —00 


c. -96 


sin 2 2x 

■_ -f— ■_ =-96 

JC_>0 vcosx -1 1 -vcosx 


Câu 15.Tìm giới hạn D = lim -7 


sin 4 2x 


A. +CO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


x ^° sin 4 3x 
B. —00 


l-sin(^cosx) 


C.ỊẾ 

81 


Câu ló.Tìm giới hạn E = lim-———— 

sin(tan X) 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 
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A. +CO 


B. —00 


Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 


1-sin 


n 


\ 


cosx 


■ 


J 


tan X 


= 0 


£’ = lim- 

*->0 sin(tan x) 

tan .í 


Câu 17. Tìm giới hạn F = lim 


A. +CO 

Hướng dẫn giải: 

Chọn D. 

|3sinx + 2cosx| 


3sinx + 2cosx 

yỊ X +1 + 

B. -00 


c.| 

2 


Ta có: 0< 


sin X + 2 cos x\ 1 

Vx+Ĩ + 4~x Vx+Ĩ + 4~x 


-+0 khi X— »+co 


Vậy F = 0 . 

Cảu 18. Um giói hạn H = li 

x ^ ữ sin X 


A. +00 


B. -00 


Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

\/cos ax -1 l->/cosỉ>x 

Ta có: H = lim-—-—-—- 

x^o sin X 


b a 
2 n 2 m 


2 n 2 m 


Câu 19.Tìm giới hạn M = lim-— ^ C0S — 

>" X 2 


A. +00 

Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

Ta có: 1 - Vcosax = 


B. -00 


1-cosax 


C.-2- 

2 n 


,, ,. 1-cosax 

M = lim-—--lim 


1 + ã/cÕsÕx + (>/cõsãx) 2 + ... + (V cosax)" 1 

1 


x ->0 


x-*0 


Câu 20.Tìm giới hạn A = lim 

• r - >0 cos5x-cos6x 


1 + ã/cÕsÕx + (â/cÕsÕx) 2 +... + (V cosax)" 
cos3x-cos4x 


A. +GO 

Hướng dẫn giải: 


B. —00 


11 


D. 0 


D. 0 


D. 0 


D. 0 


a l _ a 
2 n 2 n 


D. 0 


Mua file Word liên hệ: 0978064165 - Email: dangvịetdong.bacgiang.vn(ỉỳgmail.com 
114 

Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Website: https://toanmath.com/ 


Trang 











































ST&BS: Th.s Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A 


Giới hạn - ĐS&GT 11 


Chọn c. 

. Ix . X 

sin —sin- - 

Ta có: A = lim- -ị -— = — 

x^o . 1 lx . X 11 

sin —sin — 

2 2 

^ , D _1 - >/l + 2 sin 2 x 

Cau 21. Tìm giới hạn B - lim- 




A. +00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


sin 3x 
B. -00 


4 

9 


Ta có 5 = lim 

x ->0 


-2 sin 2 x 

1 sin 3x 11 + ị/ĩ+ 2sin2x + -y (1 + 2 sin 2x) 2 1 
sin 2 2 x 

giới hạn c = lim ,-- , : 

* _>0 vcosX - VcosX 


4 

9 


Câu 22. Tìm giới hạn c = lim —— 7 -— 

x ~ >0 vcosx -vcos. 
A. +00 B. —00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

sin 2 2 x 


Ta có: c = lim , 

* _>0 vcosx 


X _ 

-1 1 -Vcosx 


= -96 


c. -96 


Câu 23. Tìm giới hạn D = lim -7 


sin 4 2 x 


A. +GO 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


Ta có: D = lim 

Jt-»0 


sin 4 3x 
B. —00 


2 sin 2 x^ 

4 

í 3x 1 

l 2 x J 


v sin 3x y 


16 _ 16 
81 _ 81 


1 - sin(+ cos x) 

Câu 24. Tìm giới hạn E = lim-————— 

sin(tan x) 


A. +C 0 

Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 


B. -00 


1 -sin 


r n _ A 

-^cosx 
V 2 J 


Ta có: E = lim- 

x ->0 


tanx 


sin(tan x) 
tanx 


-Mà lim 


sin(tan x) 


*->° tan X 


c. — 


16 

81 


c. 1 


= 1 ; 


D.o 


D.o 


D.o 


D.o 
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í „ 

2 X 



(n ^ 

l-cos 

TC . 

sin 

-^cosx 

— ( 1 -cosx) 


12 J 

- = l i ni- 

2 


lim 

tan X 


2 sin" 


;rsin 


V 


x ->0 


sin 2 


í „ ỵ 3 

;rsin 

2 

2 




= -7 lim- 

4 . 2 

;rsin ^ 

2 


/ 


tanx 


sin y 

2 X 

z .X.—— = 0 


x ->0 


.X 2 tanx 

V 


tanx 


Do đó: E = 0. 


ri,. 77 _ 1' 3sinx + 2cosx 

Câu 2 ; Tìm giới hạn r = lim — r— — —ị=— : 

Vx+l+Vx 


A. +GO B. -00 

Hướng dẫn giải: 

Chọn D. 

„ , „ |3sinx + 2 cosx. 

Ta có: 0<-— 5 ====——4=—!■ < 


sin X + 2 cos X 1 

Vx + 1 + Vĩ Vx+Ĩ + Vx 


->0 khi X— »+co 


Vậy F=0. 

Câu 26. Tìm giới hạn M = lim-^ + ^ X vr+2x 


A. +00 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 


44Õ 1 _ cos 2x 

B. -00 


C.-Ị 

4 


Ta có: M = lim 


V3x + 1 - V2x + 1 1 

? _ ~2 _ 1 
2 4 


"40 1 - cos 2 x 


X 


3x-5sin2x + cos 2 X 

Câu 27. lim- -f~— - 

X 2 + 2 


X—»+00 

A. —00. 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B. 

3x-5sin2x + cos 2 x 
lim — 

X—H-00 


bằng: 


B. 0. 


c. 3 . 


A l = lim 

X—»+00 


X 2 + 2 
3x 


= lim 


X 2 + 2 *4+°0 . _2_ 

i+ 2 
X 


3x 5sin2x cos 2 x 

= lim - lim —r—— + lim - 

X + 2 X + 2 *- >+o ° X +2 


= 0 


D.o 


D.o 


D. +GO 
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lim ^ = 0 < A 2 = lim ^ sin < lim ^ = 0 => A, = 0 

X 2 +2 x->+cc X 2 + 2 *->+°° X 2 + 2 

0 cos^ X 1 

lim —r—— = 0 < A 3 = lim -y—- < lim —r—— = 0 A 3 = 0 

*-> +G0 X + 2 x ^ +co X +2 *-> +GO X +2 

3x-5sin2x + cos 2 X - 
Vậy lim-T——-= 0 . 

*->+» X +2 
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HÀM SỐ LIÊN TỤC 


A - LÝ THUYẾT VÀ PHƯƠNG PHÁP 


1. Hàm số liên tục tại một điểm: y = f(x) liên tục tại Xo <=> lim / (x) = / (x 0 ) 

• Để xét tính liên tục của hàm số y = f(x) tại điểm Xo ta thực hiện các bước: 

BI: Tính f(x 0 ). 

B2: Tính lim / (x) (trong nhiều trường hợp ta cần tính lim / (x), lim / (x) ) 

X >x 0 X —>Xq X — }Xq 

B3: So sánh lim / (x) với f(x 0 ) và rút ra kết luận. 

2. Hàm số liên tục trên một khoảng: y = f(x) hên tục tại mọi điểm thuộc khoảng đó. 

3. Hàm số liên tục trên một đoạn [a; b] : y = f(x) liên tục trên (a; b) và 


ỉim f(x) = f(a), lim f(x) = f(b) 

x^a x^b 

• Hàm số đa thức liên tục trên R. 

• Hàm số phân thức, các hàm số lượng giác liên tục trên từng khoảng xác định của chúng. 
Giả sử y = f(x), y = g(x) liên tục tại điểm x 0 . Khi đó: 

• Các hàm số y = f(x) + g(x), y = f(x) - g(x), y = f(x).g(x) hên tục tại Xo. 


• Hàm số y = 


/(*) 

g(x) 


liên tục tại x 0 nếu g(x 0 ) ^ 0. 


4. Nếu y = f(x) liên tục trên [a; b] và f(a). f(b)< 0 thì tồn tại ít nhất một số c e (a; b): f(c) = 0. 

Nói cách khác: Nếu y = f(x) liên tục trên [a; b] và f(a). f(b)< 0 thì phương trình f(x) = 0 có ít nhất một nghiệm CG (a; b). 
Mở rộng: Nếu y = f(x) liên tục trên [a; b]. Đặt m = min / (x), M = max f (x) . Khi đó với mọi T G (m; M) luôn tồn 

[a\b] [a\b] 

tại ít nhất một số c G (a; b): f(c) = T. 


B- BÀI TẬP 

DẠNG 1: TÍNH LIÊN TỤC CỦA HÀM SỐ TẠI MỘT ĐIỂM 


Phương pháp: 

• Tìm giới hạn của hàm số y = f(x ) khi X— »x 0 và tính f(x 0 ) 

• Nếu tồn tại lim / (x) thì ta so sánh lim / (x) với / (a 0 ) . 

chúT ' “ 

1 . Neu hàm số liên tục tại x 0 thì trước hết hàm số phải xác định tại điểm đó 

2. lim f(x) = / <=> lim f(x) = lim f{x ) = / . 

X >x 0 X — X —>Xq 

ịf(x) khix^x 0 

3 . Hàm sô y = c liên tục tại x = x 0 lim / (x) = k. 

khi x = x 0 ' x ~> x 0 

, ị fi(x) khi X > x 0 

4 . Hàm sô / (x) = 1 liên tục tại điêm X = x 0 khi và chỉ khi 

ự 2 (x) khi x<x 0 

lim /; (x) = lim / 2 (x) = /; (x 0 ). 


Chứ ý; 
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, f/(x) khix^Xo 

• Hàm sô V = ị _ _, liên tục tại A' = x n khi và chỉ khi 

ịk khi X = Xq 0 

lim /(x) = k. 

, f/(x) khix>x 0 

• Hàm sô V = < _ _ . liên tục tại A' = x n khi và chỉ khi 

[g(x) khi X < x 0 0 

lim f(x) = lim g(x). 

X—X—».Xo 


X 2_1 

Câu 1. Cho hàm số f( x ) = —~T và /( 2 ) -m 2 -2 với X ^ 2. Giá trị của mâể f (x) liên tục tại X = 2 là: 

X “h 1 

B. — s/3. c. ±Vã. 


A. Vã. 

Hướng dẫn giải: 

Chọn c 

Hàm số hên tục tại * = 2 <=> lim/ (x) = / (2). 


D. ±3 


v' _ I 

Ta có lim——V = lim(x-l) = 1. 

*->2 X + 1 • ( - >2 v 

m = V3 


o _ _ 111' — A/ 

Vậy m -2 = 1 <^> . 

_m = -v3 

Câu 2. Cho hàm số / (-V) = V* 2 — 4 . Chọn câu đúng trong các câu sau: 


(I) / (x) liên tục tại X = 2 . 

(II) / (x) gián đoạn tại X = 2 . 

(III) / (x) liên tục trên đoạn [-2; 2] . 

A. Chỉ (/) và (///). B. Chỉ (/). 
(III) 

Hướng dẫn giải: 

Chọn B. 

Ta có: D = (-oo;-2]u[2;+oo). 
lim/(x) = limVx 2 -4 = 0 . 

X —>2 v ' x ->2 

/( 2 ) = 0 ._ 

Vậy hàm số hên tục tại X = 2 . 


c. Chỉ (//). 


D. Chỉ (//) và 


Câu 3 Cho hàm số / (x) = 


A. Vã. 


x 2 +l 

Vx 3 -X + 6 

h + V3 
B. -Vã. 


X ^ 3; X ^ 2 


X = 3; b e 


. Tìm b để / (x) hên tục tại X = 3. 


2 V 3 


D. 


2 V 3 


Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

Hàm số hên tục tại X = 3 <=> hm / (x) = / ( 3 ). 
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lim LZ±L= 

^1x 3 -x + 6 V 3 
f(3) = b + y/3. 

Vậy: b + y/3 = Jịob = -y/3+-ị=r = ^í. 

V 3 V3 V3 

Câu 4, Cho hàm số / (x) = ^ . Tìm khẳn 

X 1 


C.Chỉ (/) và (///). 


Câu 4. Cho hàm số / (x) = ————. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

X 1 

(/)/« gián đoạn tại x = l. 

(//) / (x) liên tục tại x = \. 

(///) Um/(*) = ! 

A. Chỉ (/). B.Chỉ(/). 

(///). 

Hướng dẫn siải: 

Chọn c. 

D = m\{ 1} 

1; Vx—1 1 _1 

lim——— = lim—— = — 

A:_>1 X — 1 A:_>1 Vx +1 2 

Hàm số không xác định tại X = 1. Nên hàm số gián đoạn tại X = 1.. 

\[ĩx + 8 — 2 


D. 


Chỉ (//) và 


Câu 5. Cho hàm số / (x) = 


Vx+~2 


X > -2 


. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 


0 


X = -2 


c. Chỉ (/). 


( / )£^ / W = 0 - 

(//) / (x) hên tục tại X = —2. 

(M) /M gián đoạn tại X = -2. 

A. Chỉ (/) và (///) . B. Chỉ (/) và (//). 

Hướng dẫn giải: 

Chọn B. 

2x + 8 — 4 ^ . 2 X + 2 

(V2x + 8 + 2 ) Vx + 2 ^ 2+ (V2x + 8 + 2 

Vậy lim / (x) = / (-2) nên hàm số hên tục tại X = -2.. 


D. Chỉ (/) 


V2x + 8 -2 

lim- , — = lim 

x->-2 + Vx + 2 


= 0 . 


X —»-2 


Câu 6. Cho hàm số / (x) = 


\4T- 


X 


-2 < X < 2 
X > 2 


Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau:. 


(/) / (x) không xác định tại X = 3. 
(//) / (x) liên tục tại X = —2. 

(///) lim/(x) = 2 
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B. Chỉ (/) và (//). 

D. Cả (/); (//); (///) đều sai. 


A. Chỉ (/). 

C. Chỉ (/) và (///). 

Hướng dẫn siủỉ: 

Chọn B. 

D = [- 2 ; 2 ] 

/ (x) không xác định tại X = 3. 

lim a/4-x 2 = 0; / (-2) = 0. Vậy hàm số hên tục tại X = -2. 

X—»-2 v 7 

lim f(x) = lim \l4-x 2 = 0 ; lim / (x) = 1. Vậy không tồn tại giới hạn của hàm số khi X —» 2.. 

X—>2“ X—>2“ X—»2 + 

sin5x 

Câu 7. Cho hàm số / (x) = 


X ^ 0 ■ , > . 

5x • Tìm a đê / ^xj liên tục tại X = 0. 

a+2 x=0 

B. -1. C. -2. 


A. 1. 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B. 

Ta có: lim sưi — = 1; f(0)=a + 2. 

,4o 5x v ’ 

Vậy để hàm số hên tục tại X = 0 thì a + 2 = l<=>a = -l. 

(x + l) 2 ,X>1 

Câu 8.Cho hàm số / (x) = -í 


X 2 + 3 , X < 1 . Tìm k để / (x) gián đoạn tại X = 1 . 

k 2 , X = 1 


B. k ^ 2. 


c. k ^ — 2 . 


A . k ^ ±2. 

Hướng dẫn giải: 

Chọn A. 

TXĐ: £> = M . 

Với X = 1 ta có /(l) = Ấ: 2 

Với X ^ 1 ta có 

lim/(x) = lim(x 2 +3) = 4; lim/(x) = lim(x + l) 2 = 4 suy ra lim/(x) = 4. 

x->r v 7 x->r v J X->1 + v 7 X->1 + v 7 *->i v 7 

Vậy để hàm số gián đoạn tại x — \ khi lim f (x)^k 2 k 2 ^ A <=> k ^±2. 

X — >1 v 7 

\fx-2 


Câu 9.Cho hàm số / (x) = 


khi X 4 

X —4 , , 

. Khăng định nào sau đây đúng nhât 


khi x = 4 


A. Hàm số liên tục tại X = 4 

B. Hàm số liên tục tại mọi điểm trên tập xác định nhưng gián đoạn tại X = 4 
c. Hàm số không liên tục tại X = 4 

D. Tất cả đều sai 
Hướng dan sìáì: 

Chọn C. 


D. 2. 


D. k^±\. 
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Ta có : lim/(x) = lim ^ = lim—pi—— = — = /(4) 

<■ "4 ""4 x-4 ""4 fx + 2 4 

Hàm số liên tục tại điểm X = 4. 


Câu 10. Cho hàm số / (x) = 


■3x + 2 


+ 2 khi X > 1 


Vx-1 

3x 2 + X -1 khi X < 1 


A. Hàm số liên tục tại X = 1 

B. Hàm số liên tục tại mọi điểm 
c. Hàm số không liên tục tại X = 1 
D. Tất cả đều sai 

Hướng dan giải: 

Chọn c. 


lim /(x) = lim 

X->1 + X->1 + 


(x-l)(x-2) 

\fx-l 



= 2 


Khẳng định nào sau đây đúng nhất 


lim/(x) = lim(3x 2 +x-l) = 3 ^ lim /(x) 

x->r X —» I v ' X— »1 + 

Hàm số không liên tục tại X = 1 . 


Câu 11. Cho hàm số 3. / (x) = < 


nx 
cos — 

2 

|x-l| 


khi X < 1 , 

. Khăng định nào sau đây đúng nhât 

khi |x| > 1 


A. Hàm số liên tục tại tại X = 1 và X = —1 . 

B. Hàm số liên tục tại X = 1, không hên tục tại điểm X = —1 . 
c. Hàm số không liên tục tại tại X = 1 và X = —1 . 

D. Tất cả đều sai 
Hướng dan giăi: 

Chọn B. 

Hàm số liên tục tại X = 1, không liên tục tại điểm X = — 1 . 


Câu 12. Chọn giá trị /(0) để các hàm số / (x) = — x — liên tục tại điểm X = 0. 


A. 1 

Hướng dan giải: 

Chọn A. 


B. 2 


x(x + l) 
C. 3 


D. 4 


_ . V2x + 1 -1 1: 2x 

Ta có : lim / (x) = lim-———— = lim- . -r- = 

x ~ >0 x ^° + JC_>0 x(x + l)^V2x + l + lj 

Vậy ta chọn /(0) = 1 

3^2x + 8 — 2 

Câu 13. Chọn giá trị /(0) để các hàm số f(x) = , —— liên tục tại điểm X = 0 . 


A. 1 

Hướng dan siủi: 

Chọn c. 


B. 2 


v/3x + 4-2 
C. - 


D. 
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2ÍV3X + 4 + 2Ì 2 

Ta có : lim/(x) = lim v - -Y = “■ 

^°3Í^/(2x + 8) 2 +2.fe + 8+4j 9 

._ 2 


Vậy ta chọn / (0) = Ẹ. 


X 4- V X 4- 2 


khi X > -1 


Câu 14. Cho hàm số / (x) = <Ị X 4 - 1 

2v + 3 khix<-l 

A. Hàm số liên tục tại tại tại x ồ = — 1 

B. Hàm số liên tục tại mọi điểm 

c. Hàm số không liên tục tại tại x ồ = — 1 . 

D. Tất cả đều sai 

Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

Ta có: /(-1) = 1 và lim f(x) = lim (2x + 3) = l 

x + Jx+ 2 _ x 2 —x — 2 

lim ý (x) = lim-——— = lim- 

*->-l + *->-l + X +1 

x-2 3 

lim — Ị = — 

x ^>- ì+ x-^/x + 2 2 

Suy ra lim f(x)^ lim /(jt) 

Vậy hàm số không liên tục tại x 0 = — 1. 

Câu 15. Cho hàm số 3. / (x) = 


. Khẳng định nào sau đây đúng nhất 


” 1+ (x + ĩ)(x-y/x + 2) 


X + 1 + 


khi V ^ 0 


. Khẳng định nào sau đây đúng nhất 


khi X = 0 


A. Hàm số liên tục tại x 0 = 0 

B. Hàm số liên tục tại mọi điểm như gián đoạn tại x ồ = 0 

C. Hàm số không liên tục tại x ồ = 0 

D. Tất cả đều sai 
Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

Ta có: /(0) = 2 


lim f(x) = lim Jr + 1 + ^~ ĩ = lim 

x->0 X x—>0 


í 


1 + 


1 + ị/x-l 


V 


X 


í 


= lim 

X— »0 


1 + 


1 


\ 


1-^/x-l + X-1 


= 2 = /( 0 ) 


Vậy hàm số liên tục tại X = 0. 
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Câu 16. Cho hàm số f(x) = < 


ỷỉx-l ... , 

—— khi x^l 

x — \ 4 r 

. Khăng định nào sau đây đúng nhât 


khi X = 1 


A. Hàm số liên tục tại x — ỉ 

B. Hàm số liên tục tại mọi điểm 

c. Hàm số không liên tục tại tại x — ỉ 
D. Tất cả đều sai 
Hướng dẫn giải: 

Chọn c. 

3/^-1 

Ta có : lim f(x) = lim = lim 

*->! x—>4 X _1 

Hàm số liên tục tại điểm x — ỉ. 

Câu 17. Cho hàm số f(x) = 


X ^ 4?l x 2 +ựx + l 3 


=W( 1) 


-x-2 


\fx-2 
X 2 -X + 3 


+ 2x khi x>2 


khi X < 2 


. Khẳng định nào sau đây đúng nhất 

A. Hàm số liên tục tại x 0 =2 

B. Hàm số liên tục tại mọi điẻm 

c. Hàm số không liên tục tại x 0 =2 

D. Tất cả đều sai 
Hướng dan sìáỉ: 

Chọn c. 

Ta có: lim/(x) = lim ( x + + 2 X 

x->2 + X^>2 + - -\Ị X — 2 

lim /(x) = lim (x 2 -X + 3Ì = 5 lim /(x) 

X —>2 X —>2 X —>2 + 

I—I o m rt I ĩ dtr 1 r* loi V / 


= 4 


Hàm số không liên tục tại x 0 = 2. 

Câu 18. Tìm a để các hàm số / (x) = ■ 


x + 2a khi X < 0 

X 2 + X +1 khi X > 0 


liên tục tại X = 0 


A. 


B. 


c.o 


D. 1 


Hướng dẫn giải: 

Chọn A. 

Ta có: lim/(x) = lim(x 2 +X + 1) = 1 

*->0 + x->0 + 

lim f(x) = lim(x + 2a) = 2 a 


x ->0 


x ->0 


Suy ra hàm số liên tục tại X = 0 <=> a = -Ị-. 

2 


Câu 19. Tìm a để các hàm số /(x) = 


khi X ^ 0 


V4X+1-1 
ax 2 + (2 a + l)x 
3 khi X = 0 


liên tục tại X = 0 


Mua file Word liên hệ: 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn(ỉỳgmail.com 
124 

Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Website: https://toanmath.com/ 


Trang 






















ST&BS: Th.s Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A 


Giới hạn - ĐS&GT 11 


A. 


1 


B. 


Hướng dẫn sìái: 

Chọn c. 

__ , .. yÍ4x + ĩ-l 

Ta có : lim / (x) = lim————-— 

x^o x ^ ữ x[ax + 2a + l) 


= lim 

Jt-»0 


_4_ 2 

(ax + 2a + l)ỊV4x + l + lj 2a + ỉ 

. 2 „ .. 1 
1 tiir tai X = 0 <^>-= 3 <^> ũ — - 


Hàm số liên tục tại X = 0 <=> 


= 3 <=> a = ■ 

2a + 1 6 


Câu 20.Tìm a để các hàm số /(x) = 


V3X+Ĩ-2 


X 2 -l 

a(x 2 - 2) 


JC — 3 


A.i BỈ 

2 . 4 

Hướng dẫn eim: 

Chọn c. 

xj3x + 1 - 2 3 

Ta có : lim / (x) = lim--r—-— = — 

x 2 -l 8 

lim f(x) = lim ĩịỂx21 = 1 

x->r A-»1 X — 3 2 

. Ị . . a 3 3 

Suy ra hàm sô liên tục tại X = 1 <=> — = — => a = —. 

2 8 4 



6 


D. 1 


khi X > 1 

liên tục tại x = ỉ 

khi X < 1 

3 

c.- D. 1 

4 
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DẠNG 2: TÍNH LIÊN TỤC CỦA HÀM SỐ TRÊN TẬP XÁC ĐỊNH 


Phương pháp: 

+Sử dụng các định lí về tính liên tục của hàm đa thức, lương giác, phân thức hữu tỉ... 

+Neu hàm số cho dưới dạng nhiều công thức thì ta xét tính liên tục trên mỗi khoảng đã chia và tại các điểm 
chia của các khoảng đó. 


Câu 1. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

(/) / (x) = . liên tục trên R . 

v/x 2 -1 

(//) / (x) = sinx có giới hạn khi X — » 0. 

X 

(///) /(x) = v/9-x 2 liên tục trên đoạn [-3;3]. 

A. Chỉ (/) và (//). B. Chỉ (//) và (///). c. Chỉ (//). D. Chỉ (///). 

Hướng dẫn siải: 

Chọn B. 

Dễ thấy kđ (I) sai, Kđ (II) là lí thuyết. 

Hàm số: /(x) = v/9-x 2 hên tục trên khoảng (-3;3) . Liên tục phải tại 3 và liên tục trái tại -3 . 


Nên / (x) = v/9-x 2 hên tục trên đoạn [-3; 3]. 
Câu 2. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

(')•/( x) = ^ x + 1 liên tục với mọi X ^ 1. 


(//) . / (x) = sin X liên tục trên M. . 

(///) . / (x) = — liên tục tại X = 1 . 

X 

A. Chỉ (/) đúng. B. Chỉ (/) và (//). 


c. Chỉ (/) và 


D.Chi (//) và (III) 


Hướng dẫn sìàì: 

Chọn D. 

Ta có (//) đúng vì hàm số lượng giác hên tục trên từng khoảng của tập xác định. 


Ta có (///) đúng vì / (x) = — = 


X 

X 


, khi X > 0 
, khi X < 0 


Khi đó hm / (x) = lim / (x) = / (l) = 1 . 

X—»1 + JC—>1“ 

Ấ r í \ \ x \ 

Vậy hàm sô y = f (x) = — liên tục tại x — \. 


Câu 3. Cho hàm số / (x) = 


X 2 -3 

X-\Ỉ3 

2V3 


, X ^ \Ỉ3 
,X = \Ỉ3 


Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 
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(/). / (x) liên tục tại X = \Ỉ3 . 

(II) f « gián đoạn tại X = \Ỉ3 . 

(///). / (x) liên tục trên R . 

A.Chỉ (/) và (//). B. Chỉ (//) và (III). 

c. Chỉ (/) và (///). D. Cả (/),(//),(///) đều đúng. 

Hướng dan siái: 

Chọn c. 

Với x^^Ỉ3 ta có hàm số / (x) = liên tục trên khoảng ^ oo;V3j và ;+00 ).(!)■ 


Với X = \Í3 ta có /ỊV3j = 2>/3 


và 


^.2 3 

lirn/íx) = lirn —-px = 2v/3 =/(v/3 1 nên hàm số liên tục tại 

x-Vằ J v ; x"ề J \ ) 


x = 4?>, (2) 

Từ(l) và ( 2 ) ta có hàm số liên tục trên R . 

Câu 4. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

(/). / (x) = X 5 -X 2 +ỉ hên tục trên R . 

(II) f( x) = , liên tục trên khoảng (-1; 1 ). 

\lx 2 -l 

(///). / (x) = a/X - 2 liên tục trên đoạn [2;+ 00 ). 

A. Chỉ (/) đúng. B. Chỉ (/) và (//) . c. Chỉ (//) và (///) . D. Chỉ (/) và (///) . 

Hướng dẫn giăi: 

Chọn D. 

Ta có (/) đúng vì / (-V) = X 5 — X 2 + \ là hàm đa thức nên liên tục trên R . 

Ta có ( III ) đúng vì / (x) = a/X - 2 liên tục trên (2;+ 00 ) và Ịim/(x) = /(2) = 0 nên hàm số liên tục trên 


[2;+ 00 ). 


3-v/9^x 

X 


0<x<9 


Câu 5. Cho hàm số / (x) = 


m 

3 


X 


, X = 0 . Tìm m để / (x) liên tục trên [0;+oo) là. 

,x>9 




D. 1. 


Hướng dẫn sìáì: 


Chọn c. 

TXĐ: D = [0;+oo). 

Với X = 0 ta có / ( 0 ) = m. 


Ta có 



= lim -- . = 2-. 

3 + V 9 — X 6 


Mua fữe Word liên hệ: 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn(ỉỳgmail.com Trang 

127 

Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Website: https://toanmath.com/ 





















ST&BS: Th.s Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A 


Giới hạn - ĐS&GT 11 


Vậy để hàm số liên tục trên [0;+oo) khi lim / (x) = m <=> m = . 


Câu 6. Cho hàm số f(x) = -r— -— .Khi đó hàm số y = f (x) liên tục trên các khoảng nào sau đây? 

.V + 5.V + 6 

A. (-3;2). B. (-2;+oo). c. (-oo;3). D. (2;3). 

Hướng dẫn giải: 

Chọn B. 

Ấ 2 [x + -3 

Hàm sô có nghĩa khi X + 5x + 6 + 0<^>í 

X + -2 


Vậy theo định lí ta có hàm số / (x) = 


x 2 +l 


X + 5x + 6 


liên tục trên khoảng (- 00 ; -3) ; (-3;-2) và (-2;+ 00 ). 


Câu 7. Cho hàm số / (x) = 


X — 5x + 6 7 T . 

-—- khi X < 2 9 v , 

2x 3 -16 • Khăng định nào sau đây đúng nhât. 


2-x khi x>2 

A. Hàm số liên tục trên R 

B. Hàm số liên tục tại mọi điểm 

c. Hàm số không liên tục trên ( 2 : + 00 ) 

D. Hàm số gián đoạn tại điểm x — 2. 


Hướng dẫn giải: 

Chọn D. 

TXĐ : D = R\{2} 


X — Sx + 6 , 

• Với X < 2 f(x) = T—— => hàm số liên tục 

2V-16 

• Với X > 2 => f(x) = 2 - X => hàm số liên tục 

• Tại x = 2 ta có : /(2) = 0 
lim/(x) = lim(2-x) = 0 ; 

x->2 + x->2+ v 7 


lim /'..VI lun , ;’" A , 

7XỈ- 2(x - 2)(x 2 + 2x + 4) 

Hàm số không liên tục tại X = 2 . 


= --Ị-^ lim /(x) 

24 X7 



Câu 8. Cho hàm số /(x) = < 


Vx-1 

1 - X + 2 


X + 2 


khi X > 1 

khi X < 1 


A. Hàm số liên tục trên R 

B. Hàm số không liên tục trên R 

c. Hàm số không liên tục trên (l : + 00 ) 


Khẳng định nào sau đây đúng nhất. 


D. Hàm số gián đoạn tại các điểm X = 1. 
Hướng dẫn giải: 

Chọn A. 

Hàm số xác định với mọi X thuộc R 
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~ -ị- 2 

• Với X < 1 => /(x) = —-——;— => hàm số liên tục 


Với X > 1 => /(x) = 


x + 2 
y/x-l 


Vx-1 
2 

• Tại x = ỉ ta có : /(1) = — 


hàm số liên tục 


3 

(jc-l)(>/ĩ + l) _2 
* _>1+ x ^ 1+ yfx -1 x ^ 1+ (x — l)(y[x* + yfx + 1) 3 

lim f(x) = lim + 2 = \ = lim f(x) = /(1) 

*->r x+2 3 


X — >2 

Hàm số liên tục tại x = ỉ. 
Vậy hàm số liên tục trên R . 

Câu 9. Cho hàm số / (x) = 


tan X , r. . .. , n , 7. _ 7. _ r* 

- , X + u A X 5* —- + K7ĩ,k e £ r , >. 

X 2 . Hàm sô y = / (xj liên tục trên các khoảng 


nào sau đây? 

A. 




0 


B. 


, X = 0 


n 


-oo;- 


c. 


^ n 


4 ’ 4 


D. (-oo;+oo). 


Hướng dẫn siủi: 

Chọn A. 


7T 


TXĐ: D = R\ị^+k7ĩ,keZ ị Ị. 

Với X = 0 ta có / (o) = 0. 

lim/(x) = lim tan — = lim sinx .lim—ỉ— = 1 hay lim/(x) + /(o) . 

X—»0 ' ^ X—»0 ỵ x->0 ỵ x->0 QOS X X—»0 v v ' 

Vậy hàm số gián đoạn tại X = 0 . 

a 2 x 2 ,x<\Ỉ2,aeR 

Câu 10. Cho hàm số / (x) = •< . Giá trị của a đế / (x) liên tục trên M là: 

(2-a)x 2 , X > v2 

B. 1 và -1. C. -1 và 2 . 


A. 1 và 2 . 
Hướng dan siài: 

Chọn D. 


D. 1 và -2. 


TXĐ: D = R . 

Với X > V 2 ta có hàm số / (x) = a 2 x 2 liên tục trên khoảng Ị \Í2: +00 j . 

Với X < V 2 ta có hàm số / (x) = (2 — a) X 2 liên tục trên khoảng ^- 00 ; V 2 j . 

Với X = V2 ta có fịyÍ2^ = 2a 2 . 

lim /(x)= lim (2-a)x 2 = 2(2-a); lim /(x)= lim a 2 x 2 =2a 2 . 

X —>v/2 X —>>/2 X —>>/2 X —>v/2 

Để hàm số liên tục tại X = V 2 <=> lim /(x) = lim /(x) = /(v/2 1 <=> 2a 2 = 2(2 — a) <=> a 2 + a-2 = 1 

*->V2 + ' 


<=> 


a = 1 
a = — 2 
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Vậy a = I hoặc a = — 2 thì hàm số liên tục trên M. . 


Câu 11. Cho hàm số / (x) = 


2x 3 


l + x 
xsinx , X < 0 


, X > 1 

, 0 < X < 1. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 


A. / (x) liên tục trên R . B. f (x) liên tục trên K \ ỊoỊ . 

c. / (x) liên tục trên R \ ỊlỊ . D. / (x) liên tục trên M. \ ỊO; l} . 

Hướng dan giăi: 

Chọn A. 

TXĐ: 

TXĐ: D = R. 


Với X > 1 ta có hàm số / (x) = X 2 liên tục trên khoảng (l; +00 ) . (1) 

2x 3 

Với 0 < X < 1 ta có hàm số / (x) = liên tục trên khoảng (0; l). ( 2 ) 

1 + X 

Với x<0 ta có /(x) = xsinx liên tục trên khoảng (-00; 0 ). ( 3 ) 


2x 3 

Với X = 1 ta có / ( 1 ) = 1; lim / (x) = limx 2 = 1 ; lim / (x) = lim = 1 

v X—»1 + X — +1 + X —^1 _ X->1“ X 

Suy ra lim/(x) = 1 =/( 1 ). 

Vậy hàm số liên tục tại X = 1 . 

Với X = 0 ta có /(0) = 0; lim f(x) = lim^^ = 0; lim /(x) = lim(xsinx) = lim X 2 . lim - 0 

v 7 X— >0 + v 7 x^>0 + 1 + X X— »cr v 7 x^0“ v 7 x->0“ x^0“ X 

suy ra lim / (x) = 0 = / (o) . 


Vậy hàm số liên tục tại X = 0 . ( 4 ) 

Từ(l),(2),(3) và ( 4 ) suy ra hàm số liên tục trên R . 

^ ' x+ 2 r 

Câu 12, Cho hàm số / (x) = — -— . Khắng định nào sau đây đúng nhất. 

X -x-6 

A. Hàm số liên tục trên M 

B. TXĐ : D = R \ {3; -2} .Ta có hàm số liên tục tại mọi IEỮ và hàm số gián đoạn tại X = -2, X = 3 
c. Hàm số liên tục tại X = -2, X = 3 

D. Tất cả đều sai 
Hướng dẫn giải: 

Chọn B. 

TXĐ : D = R\{3;-2}. 

Ta có hàm số liên tục tại mọi X G D và hàm số gián đoạn tại X = -2, X = 3 


Câu 13 Cho hàm số / (x) = V 3x 2 — ĩ . Khẳng định nào sau đây đúng nhất. 

A. Hàm số liên tục trên K 

„ _ ( _ 1 Y (1 

B. Hàm sô liên tục tại mọi điêm X E —00; - J= u —f= ; +00 

V v/3y vv/3 
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c. TXĐ : D = 


-oo; 


’>/2 


u 


1 ,.„ N 

1+00 


.>/ 2 ’ 




D. Hàm số liên tục tại mọi điểm X E 


V3’V3 


Hướng dẫn sìủi: 

Chọn B. 


TXĐ : D = 


1 


-oo; — 


u 


1. 

1+00 


.>/3’ 


’ v^ 

Ta có hàm số liên tục tại mọi điểm X e 

1 ' 


-oo; — 


1 V ( 1 

;— 7 = u - 4^+00 

V3j IVã . 


lim /(*)=0 = / 

" _i' 

T. 


's. 


hàm số liên tục trái tại x = — -Ị= 

Vã 


lim f(x) = 0 = / 


vVãy 


hàm số liên tục phải tại X = 


Vã 


Hàm số gián đoạn tại mọi điểm X E 


V3’V3 


Câu 14. Cho hàm số /(x) = 2 sin X + 3 tan 2x. Khẳng định nào sau đây đúng nhất. 
A. Hàm số liên tục trên R B. Hàm số liên tục tại mọi điếm 


c. TXĐ :D = R\ị— + k — ,keZ\ 


D. Hàm số gián đoạn tại các điểm 


x = — + ỉ-,^gZ 
4 

Hướng dẫn giải: 

Chọn D. 

TXĐ ■.D = R\\- + k^ r ,ksz\ 

[4 2 1 

Ta có hàm số liên tục tại mọi điểm thuộc D và gián đoạn tại các điểm 

X = —+ k^-,k eZ, 

4 2 


Câu 15. Cho hàm số / (x) = 


X 2 -3x+2 

U-l| 


khi x^ỉ 


. Khẳng định nào sau đây đúng nhất. 


a khi x = ì 


A. Hàm số liên tục trên M 
c. Hàm số không liên tục trên (1: +"/:) 

Hướng dan siủi: 

Chọn D. 

Hàm số liên tục tại mọi điểm X ^ 1 và gián đoạn tại X = 1 


B. Hàm số không liên tục trên M 

D. Hàm số gián đoạn tại các điểm X 
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Câu 16. Cho hàm số / (x) = < 


>/2x71-1 


khi 


X 

0 khi X = 0 


A. Hàm số liên tục trên R 

c. Hàm số không liên tục trên (0; + 00 ) 


Khẳng định nào sau đây đúng nhất. 

B. Hàm số không liên tục trên M. 

D. Hàm số gián đoạn tại các điểm X = 0. 


Hướng dẫn siải: 

Chọn D. 

Hàm số liên tục tại mọi điểm X ^ 0 và gián đoạn tại X = 0 

2x +1 khi X < 0 


Câu 17. Cho hàm số /(x) = < 


(x-1) 3 

Vx -1 


khi 0 < X <2 . Khẳng định nào sau đây đúng nhất, 
khi X > 2 


A. Hàm số liên tục trên K B. Hàm số không liên tục trên K 

c. Hàm số không liên tục trên (2;+oo) D. Hàm số gián đoạn tại các điểm X = 2. 


Hướng dẫn giải: 

Chọn D. 

Hàm số liên tục tại mọi điểm X + 2 và gián đoạn tại x — 2 
r Í2 x 2 + x + 1 khi |x|<l 

Câu 18. Cho hàm số / (x) = < . Khắng định nào sau đây đúng nhất. 

\3x-l khi |jc| > 1 

A. Hàm số liên tục trên K B. Hàm số không liên tục trên K 

c. Hàm số không liên tục trên (2; +00 ) D. Hàm số gián đoạn tại các điểm X - ±1 . 


Hướng dẫn giải: 

Chọn D. 

Hàm số liên tục tại mọi điểm X + ±1 và gián đoạn tại X — ±1 . 


Câu 19. Xác định a,bâể cấc hàm số / (x) = 


A. 


a = 


71 


b = 1 


B. 


a = — 

71 

b = 2 


sinx khi Jt < — 

2 _ 

liên tục trên R 

ax + b khi |x| > -- 
1 1 2 


C. 


1 

a = — 

71 

b = 0 


D. 


a = — 

71 

b = 0 


Hướng dẫn giải: 

Chọn D. 

Hàm số liên tục trên R < 


71 


a + b = 1 




71 


a+b =-1 


2 

a = — 

71 

b = 0 
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Câu 20. Xác định a,b để các hàm số /(x) = 


X 3 - 3x 2 + 2x 


x(x - 2) 
a khi X = 2 

b khi X = 0 


khi x(x - 2) ^ 0 


liên tục trên M. 


A. 


a = 10 

a = 11 

[a = \ 

ịa = 

12 


B. ị 

c.\ 

D. ị 


[b = -l 

\b = -1 

\b = -1 

\b = 

-1 


Hướng dẫn siủi: 

Chọn c. 


fa = l 

ìb = -l 


Hàm số liên tục trên K. <=> 

Câu 21. Tìm /77 để các hàm số / (v) = 


y/x-2 + 2x-l 


x — 1 


3m-2 


khiv^l 

khi X — 1 

c. m = 2 


liên tục trên M 


A. /77 = 1 B. /77 = — 

3 

Hướng dẫn giải: 

Chọn B. 

Với X ^ 1 ta có f(x ) =-—— - nên hàm số liên tục trên khoảng R \ ỊlỊ 

X 1 

Do đó hàm số liên tục trên K khi và chỉ khi hàm số liên tục tại x = ỉ 
Ta có: /(1) = 3/77 - 2 

lim A Y! Mn" : ',- V 1 


D. m = 0 


= lim 

X->1 


1 + 


X 3 + X - 2 

(x-l)Ịx 2 —XyJx — 2 +^/(x-2) 2 j 
2 . ^ 


.. 1 X + X + 2 

= lim 1 + —- — 7 

;Xl „2 _ x 3/—^ + 3^( X _2) 2 


= 2 


Nên hàm số liên tục tại X = 1 <=> 3 m - 2 = 2 <=> m = 


Vậy m = — là những giá trị cân tìm. 


Câu 22. Tìm m để các hàm số / (x) = 


Vx+ĩ-1 


khix > 0 


liên tục trên M. 


2x 2 + 3 m +1 khi X < 0 


A. m = 1 

Hướng dan siủi: 

Chọn B. 


B. m = 

6 


c. m = 2 


D. m = 0 
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• Với X > 0 ta có / (x) = — — nên hàm số liên tục trên (0; +00 ) 


X 


• Với X < 0 ta có /(x) = 2x 2 + 3 m +1 nên hàm số liên tục trên (—oo; 0). 
Do đó hàm số liên tục trên R khi và chỉ khi hàm số liên tục tại X = 0 
Ta có: /(0) = 3m + l 


lim f(x) = lim 

' x/ò' 


Vx+1-i 


1 


1 


x ->0 


= lim 7 — = — 

fx + l + 1 2 


lỉm f(x) = lim (2x 2 +3m + l) = 3m + l 

Do đó hàm số liên tục tại X = 0 <=> 3 m +1 = — <íí> 07 = - — 

2 6 


Vậy m = — — thì hàm số liên tục trên M . 

6 


Câu 23. Tìm m để các hàm số / (x) = 


\Ỉ2x-4 + 3 
x + ỉ 


khi x>2 


A. ni = I 


B. m = 


X 2 - 2mx + 3m + 2 

1 


khi X <2 


hên tục trên 


c. m = 5 


D. ni = 0 


Hướng dẫn siủi: 

Chọn c. 

Vói X > 2 ta có hàm số liên tục 

Đổ hàm số liên tục trên M thì hàm số phải hên tục trên khoảng (-00; 2) và liên tục tại x — 2. 

• Hàm số liên tục trên (—00; 2 ) khi và chỉ khi tam thức 

g(x) = x 2 -2mx + 3m + 2^0, \/x<2 

__ ÍA'= m 2 -3m-2 < 0 3-v/rỹ 3 + v/Ĩ7 

TH1: ( , <=>-<m< 

[g(2) = -m + 6^0 2 2 


TH 2: 


IA' = m 2 - 3 m - 2 > 0 
x ỉ =m- \[Ã' > 2 


<=> { 


m 2 —3m — 2 >0 

m> 2 

Á' <(m-2) 2 


3 + y/ĩĩ „ , . /p7 

m > --— 3 +vl/ , 

2 <=>-_— <m< 6 

. s- 2 

m < 6 

Nên —— ~~ - m < 6 (*) thì g(x) ^0, Vx < 2 
• lim f{x) = lim (v/2x-4 + 3 ) = 3 

x->2 + x->2 + V / 

hm/(x)=lim—— — x + ^ -—- 

x —>2 X -2mx + 3 m + 2 6-m 

. ^ 3 

Hàm sô hên tục tại X = 2 <=> ——— = 3 <=> m = 5 (thỏa (*)) 

6-777 
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DẠNG 3: ÁP DỤNG TÍNH LIÊN TỤC XÉT SỐ NGHIỆM CỦA PHƯƠNG 
TRÌNH 


Phương pháp : 

• Đe chứng minh phương trình /(.v) =0 có ít nhất một nghiệm trên D, ta chứng minh hàm số y = /(x) 
liên tục trên D và có hai số a,b e D sao cho f(a).f(b ) < 0 . 

• Đe chứng minh phương trình /(.v) = 0 có k nghiệm trên D, ta chứng minh hàm số y = / (-V ) hên tục 
trên D và tồn tại k khoảng rời nhau (a ( .;a í+1 ) (i= 1,2,...,k) nằm trong D sao cho f(ữị ). f(u ; ] ) < 0. 

Câu 1. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

I. / (x) liên tục trên đoạn [a;b] và /»•/» < 0 thì phương trình / (x) = 0 có nghiệm. 

II. /(x) không liên tục trên \a\b\ và /(ữ)./(&)> 0 thì phương trình /(x) = 0 vô nghiệm. 

A. Chỉ I đúng. B. Chỉ II đúng. c. Cả I và II đúng. D. Cả I và II sai. 

Hướng dẫn giải: 

Chọn A. 

Câu 2. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

(/) / (x) liên tục trên đoạn [ a;b ] và /(«)•/» > 0 thì tôn tại ít nhât một sô c £ ị(ỉ'- b ^ sao cho f ( c Ị — 0. 
(//) / (x) liên tục trên đoạn (a;Z?] và trên [/?:c■ ) nhưng không liên tục (a;c) 

A. Chỉ (/). B. Chỉ (//) . 

c. Cả (/) và (//)đúng. D. Cả (/) và (//)sai. 

Hướng dẫn giải: 

Chọn D. 

KĐ 1 sai. 

KĐ 2 sai. 

Câu 3. Cho hàm số / (x) = X 3 - lOOOx 2 + 0,01. Phương trình / (x) = 0 có nghiệm thuộc khoảng nào trong 
các khoảng sau đây? 

I. (—1;0). II. (0;l). III. (1;2). 

A. Chỉ I. B. Chỉ I và II. c. Chỉ II. D. Chỉ III. 

Hướng dan siáỉ: 

Chọn B. 

TXĐ: D = R. 

Hàm số /(x) = X 3 — lOOOx 2 +0,01 liên tục trên M nên liên tục trên[—1;o], [0;l] và [l;2], (l) . 

Ta có /(-1) =-1000,99; /(0) = 0,01 suy ra /(-l)./(0) < 0, ( 2 ). 

Từ(l) và ( 2 ) suy ra phương trình / (x) = 0 có ít nhất một nghiệm trên khoảng (—1;0) . 

Ta có /( 0 ) = 0,01; /(l) =-999,99 suy ra /(0)./(l)<0, ( 3 ). 

Từ(l) và ( 3 ) suy ra phương trình / (x) = 0 có ít nhất một nghiệm trên khoảng (0; 1 ). 

Ta có /(1) =-999,99; / ( 2 ) =-39991,99suy ra / (l)./(2)>0, ( 4 ). 

Từ(l) và ( 4 ) ta chưa thể kết luận về nghiệm của phương trình / (x) = 0 trên khoảng (l; 2 ). 
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ĐÁP ÁN ÔN TẬP CHƯƠNG IV 


Câu 1 

Câu 2 

Câu 3 

Câu 4 

Câu 5 

Câu 6 

Câu 7 

Câu 8 

Câu 9 

Câu 10 

c 

D 

A 

B 

c 

D 

B 

c 

A 

c 

Câu 11 

Câu 12 

Câu 13 

Câu 14 

Câu 15 

Câu 16 

Câu 17 

Câu 18 

Câu 19 

Câu 20 

A 

B 

c 

D 

B 

D 

B 

c 

D 

A 

Câu 21 

Câu 22 

Câu 23 

Câu 24 

Câu 25 

Câu 26 

Câu 27 

Câu 28 

Câu 29 

Câu 30 

c 

c 

B 

A 

c 

D 

A 

D 

c 

B 

Câu 31 

Câu 32 

Câu 33 

Câu 34 

Câu 35 

Câu 36 

Câu 37 

Câu 38 

Câu 39 

Câu 40 

B 

B 

A 

c 

D 

B 

c 

D 

B 

A 

Câu 41 

Câu 42 

Câu 43 

Câu 44 

Câu 45 

Câu 46 

Câu 47 

Câu 48 

Câu 49 

Câu 50 

c 

A 

D 

D 

B 

c 

c 

D 

D 

A 

Câu 51 

Câu 52 

Câu 53 

Câu 54 

Câu 55 

Câu 56 

Câu 57 

Câu 58 

Câu 59 

Câu 60 

D 

A 

D 

c 

B 

A 

B 

D 

B 

B 

Câu 61 

Câu 62 

Câu 63 

Câu 64 

Câu 65 

Câu 66 

Câu 67 

Câu 68 

Câu 69 

Câu 70 

A 

c 

D 

A 

B 

B 

D 

B 

c 

D 

Câu 71 

Câu 72 

Câu 73 

Câu 74 

Câu 75 

Câu 76 

Câu 77 

Câu 78 

Câu 79 

Câu 80 

B 

A 

c 

c 

D 

B 

c 

B 

D 

A 

Câu 81 

Câu 82 

Câu 83 

Câu 84 

Câu 85 

Câu 86 

Câu 87 

Câu 88 

Câu 89 

Câu 90 

c 

A 

c 

B 

D 

A 

c 

D 

D 

A 

Câu 91 


B 
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